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  Αναπλ. Καθηγήτρια 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΞΑΣΚΗΣΗΣ Νο 2 

 

ΑΣΚΗΣΗ 1 (Ομογενείς διαφορικές εξισώσεις 1ης τάξης): Να εξετασθεί ποιες 
από τις παρακάτω διαφορικές εξισώσεις είναι ομογενείς (όπου y y(x) ): 
(i) x 2y 5xy ' 0    (ii) 2 2y x 3xyy ' 0    

(iii) 2y ' x xy 10xy 0    (iv)  2 x y y ' 0    

(v) 2y/xx
sin e y ' 0

x y
 

   
 (vi) 

2x x
x ln y ' 0

y x y

 
    

 

(vii) 22 ln x y 'ln y 0   (viii) 
2

2 1 y
y ' 0

y x x
    

(ix) 
cos y ln x

y ' 0
sin x ln y

   (x) 2x 2 2yy ' 0    

 
ΑΣΚΗΣΗ 2 (Επίλυση ομογενών διαφορικών εξισώσεων 1ης τάξης): Να βρεθεί 
η γενική λύση, των κάτωθι διαφορικών εξισώσεων ή η λύση των αντίστοιχων προ-
βλημάτων αρχικών τιμών (όπου y y(x) ): 

(i) 
2 24y x

y '
2xy


 , y(1) 1  

Απ. 2 2 42y x x   

(ii) 
y

x 2yy 'ln 0
x

   Απ. 
x

c
1 2ln y 2ln x


 

 

(iii) 2 2xy ' y x y 0    , y(1) 0  
Απ. 

2 2

2

y x y
c

x

 
  

(iv)  2 2 2x y x y y xy ' 0     Απ.  3/22 2 2 3x y 3x cx 0     

(v)  2 x/y 3 x/y 3x ye x e y y ' 0    
Απ. 

2
x/y

2

x x
e 2 2 ln y c

y y

 
    

 
 

 
ΑΣΚΗΣΗ 3 (Επίλυση γραμμικών διαφορικών εξισώσεων 1ης τάξης): Να λυ-
θούν τα κάτωθι προβλήματα αρχικών τιμών (όπου y y(x) ), με τη μέθοδο της εκ-
θετικής αντικατάστασης: 
(i) y ' 2y 0  , y(1) 1   Απ. 2x 2y(x) e    

(ii) y ' y 0  , y(0) 1  Απ. xy(x) e  

(iii) y ' 5y 0  , y(0) y '(0) 4   Απ. 5xy(x) e   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ΑΣΚΗΣΗ 4 (Επίλυση γραμμικών διαφορικών εξισώσεων 1ης τάξης): Να βρε-
θεί η γενική λύση, των κάτωθι διαφορικών εξισώσεων (όπου y y(x) ), με τη μέθο-
δο του ολοκληρωτικού παράγοντα: 

(i) 
y

y ' sin x
x

   Απ. 
sin x x cos x c

y(x)
x

 
  

(ii) 
2

2x
y ' y 2x

1 x
 


 Απ.    2 2y(x) x 1 c ln x 1       

(iii) 2xy ' y tan x e   
Απ.  

2xe c
y(x) 2 tan x

5 cos x



     

(iv)    2 216x 25 dy x 16y 16x 25 dx 0    

 
Απ.

 2 216x 25 c 16x 25
y(x)

16

  
  

(v)  2ydx x 3y dy 0    Απ. 2x 3y cy   

 
ΑΣΚΗΣΗ 5 (Επίλυση διαφορικών εξισώσεων Bernoulli): Να βρεθεί η γενική 
λύση, των κάτωθι διαφορικών εξισώσεων (όπου y y(x) ): 

(i) 1 1 2y ' x y x y     Απ. 3 3y 1 cx   

(ii) 1 3y ' x y y sin x   Απ.  2 2 2y x 2x cos x 4cos x 4x sin x c      

(iii) 3y
y ' y cos x

2x
   Απ. 2 2cos x 2x sin x c

y
x

  
   

(iv) y ' 3y y cos x   Απ. 3x/23 2
y cos x sin x ce

13 13
    

(v) 
cos x

y ' 2y
y

   Απ. 3/2 3x9 3
y cos x sin x ce

20 20
     

 


