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Eisagwg 

H Grammik  'Algebra eÐnai o kl�doc twn majhmatik¸n o opoÐoc èqei dÔo kurÐwc

antikeÐmena melèthc. To pr¸to eÐnai oi dianusmatikoÐ q¸roi, oi grammikèc apeiko-

nÐseic metaxÔ touc, kai oi digrammikèc morfèc epÐ aut¸n. To deÔtero antikeÐmeno

afor� thn an�lush pin�kwn. Oi pÐnakec eÐnai aploÐ sthn perigraf  touc, polÔ kon-

t� sthn diaisjhtik  mac empeirÐa kai emfanÐzontai taktik� sta majhmatik� kai stic

efarmogèc touc. H pio gnwst  an�deix  touc eÐnai mèsw twn grammik¸n susthm�-

twn exis¸sewn. An kai aploÐ sthn perigraf  touc ìmwc, h bajÔterh an�lush twn

pin�kwn odhgeÐ se mh tetrimmènh majhmatik  jewrÐa. H basik  touc qr sh, ìpwc

ja doÔme kai sto m�jhma autì, eÐnai sto ìti kwdikopoioÔn erwt mata pou sqetÐ-

zontai me tic grammikèc apeikonÐseic metaxÔ dianusmatik¸n q¸rwn, twn opoÐwn h

epÐlush an�getai telik� se diadikasÐec algorijmikoÔ qarakt ra. Autì eÐnai to an-

tikeÐmeno melèthc �llwn perioq¸n thc grammik c �lgebrac, ìpwc an�lush pin�kwn,

upologistik  grammik  �lgebra, k.�..

'Enac dianusmatikìc q¸roc eÐnai èna sÔnolo sto opoÐo orÐzontai pr�xeic antÐ-

stoiqec me autèc pou gnwrÐzoume gia ta sunhjismèna dianÔsmata (dhlad  prìsjesh

dianusm�twn kai pollaplasiasmìc dianÔsmatoc me pragmatikì arijmì). Ja doÔme

ìmwc ìti up�rqoun poll� �lla sÔnola, ta opoÐa epÐshc mporoÔn na apokt soun

dom  dianusmatikoÔ q¸rou. Ta pio shmantik� apì aut� eÐnai, to sÔnolo twn migadi-

k¸n arijm¸n, o EukleÐdeioc q¸roc Rn, to sÔnolo twn poluwnÔmwn me suntelestèc

pragmatikoÔc   migadikoÔc arijmoÔc (all� kai apì opoiod pote s¸ma), to sÔnolo

twn pin�kwn. 'Alla sÔnola pou den eÐnai �mesa profanèc ìti èqoun dom  dianusma-

tikoÔ q¸rou eÐnai to sÔnolo twn lÔsewn enìc omogenoÔc grammikoÔ sust matoc,  

ta omogen  grammik� sust mata diaforik¸n exis¸sewn.

Prokeimènou na gÐnei melèth thc dom c enìc dianusmatikoÔ q¸rou, ja orÐsou-

me k�poia shmantik� uposÔnol� touc pou onom�zontai b�seic. E�n mia b�sh èqei

peperasmèno to pl joc stoiqeÐwn tìte o arijmìc autìc eÐnai o Ðdioc gia ìlec tic

b�seic kai onom�zetai di�stash tou dianusmatikoÔ q¸rou. H di�stash apoteleÐ thn

monadik  analloÐwth posìthta enìc dianusmatikoÔ q¸rou. Oi dianusmatikoÐ q¸roi

mporeÐ na eÐnai peperasmènhc   �peirhc di�stashc. To m�jhma autì afor� touc
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pr¸touc. 'Ena apì ta kentrik� apotelèsmata thc Grammmik c 'Algebrac anafèrei

ìti k�je pragmatikìc dianusmatikìc q¸roc di�stashc n eÐnai isìmorfoc me ton Rn.

Sunep¸c, sthn grammik  �lgebra den mac apasqoloÔn zht mata taxinìmhshc ìpwc

sumbaÐnei gia �llec algebrikèc domèc, gia par�deigma stic om�dec   stouc daktulÐ-

ouc, ìpou aut� eÐnai polÔ piì dÔskola. Upì aut  thn optik  o ìroc 'Algebra dÐpla

sto Grammik  ja mporoÔsame na poÔme ìti eÐnai elafr¸c paraplanhtikìc.

H basik  melèth sthn grammik  �lgebra afor� tic grammikèc apeikonÐseic T :

V → W metaxÔ dianusmatik¸n q¸rwn, oi opoÐec ìtan V = W onom�zontai grammikoÐ

telestèc. Epilègontac diatetagmènec b�seic stouc q¸rouc V kai W prokÔptei

ènac pÐnakac [T ] pou antistoiqeÐ sthn T . Probl mata sqetik� me thn apeikìnish

T metafèrontai se algorijmikoÔ tÔpou probl mata gia ton pÐnaka [T ]. Sunep¸c,

ìso pio èxupna eÐnai epilegmènec oi diatetagmènec b�seic twn V kai W , tìso piì

aplìc eÐnai o pÐnakac [T ]. To er¸thma loipìn eÐnai, p¸c epilègoume èxupnec b�seic

se dianumatikoÔc q¸rouc, ¸ste oi grammikèc apeikonÐseic pou orÐzontai se autoÔc

na èqoun ìso pio aplì pÐnaka (p.q. diag¸nio   �nw trigwnikì).

Skopìc tou AnoiktoÔ autoÔ Maj matoc me tÐtlo GRAMMIKH ALGEBRA I eÐnai

h parousÐash miac eisagwg c sthn Grammik  'Algebra gia proptuqiakoÔc foithtèc

jetik¸n episthm¸n. 'Elaba sobar� upìyh ton ìro Anoiktì M�jhma, sunep¸c h

parousÐash sthrÐzetai se leitourgik� paradeÐgmata, ¸ste o foitht c na antilamb�-

netai apotelesmatik� ta basik� jewrhtik� shmeÐa kai kurÐwc na katanoeÐ tic ènnoiec.

An kai up�rqoun apodeÐxeic basik¸n apotelesm�twn, autèc den eÐnai idiaÐtera pollèc

kai sÐgoura ìqi apì tic plèon epÐponec. O lìgoc eÐnai ìti o didaktikìc stìqoc eÐnai

o anagn¸sthc na apokt sei tautìqrona mia jewrhtik  all� kai praktik  kat�rthsh

gia to jèma, ¸ste na eÐnai se jèsh na apant�ei se basik� erwt mata (p.q. tÐ shmaÐ-

nei grammik  anexarthsÐa dianusm�twn, p¸c brÐskoume mia b�sh enìc dianusmatikoÔ

upìqwrou, p¸c mpor¸ na elègxw an dÔo pÐnakec eÐnai ìmoioi;). Parìla aut�, h

Grammik  'Algebra eÐnai mia polÔ kal  eukairÐa gia ton neoekpaideuìmeno majhma-

tikì na kallierg sei thn apodeiktik  diadikasÐa sta majhmatik�. IdiaÐtera qr simo

gia ton skopì autì eÐnai kai to sunodeutikì ulikì pou up�rqei sto eclass.upatras.gr

me tÐtlo Erwt seic kai Apant seic sth Grammik  'Algebra.

H di�rjrwsh tou maj matoc èqei wc ex c: Sto Pr¸to Kef�laio parousi�zoume

thn ènnoia tou dianusmatikoÔ q¸rou, dianusmatikoÔ upìqwrou, grammik  anexarth-

sÐa kai ex�rthsh dianusm�twn kai tic ènnoiec thc b�shc kai di�stashc enìc dianu-

smatikoÔ q¸rou. Sto DeÔtero Kef�laio melet�me tic grammikèc apeikonÐseic metaxÔ

dianusmatik¸n q¸rwn, orÐzoume ton pÐnaka miac grammik c epeikìnishc kai anaptÔs-

soume th sqèsh metaxÔ grammik¸n apeikonÐsewn kai pin�kwn. To TrÐto Kef�laio

anafèretai sthn epÐlush grammik¸n susthm�twn, èna apì ta pio kentrik� jèmata
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thc grammik c �lgebrac. Gia ton skopì autì qreiazìmaste tic stoiqei¸deic pr�xeic

pin�kwn. Wc �mesh efarmog  prokÔptei o upologismìc thc t�xhc miac grammik c

apeikìnishc kai ap�nthsh sto er¸thma p¸c elègqoume an èna sÔnolo dianusm�twn

eÐnai grammik¸c anex�rthto   grammik¸c exarthmèno.

Sto Tètarto Kef�laio parousi�zoume ton orismì kai idiìthtec twn orizous¸n.

H orÐzousa eÐnai mia ènnoia pou eÐqe melethjeÐ idiaÐtera apì ta pr¸ta b mata an�-

ptuxhc thc Grammik c 'Algebrac, all� stic mèrec mac eÐnai k�pwc upobajmismènh,

kurÐwc epeid  apaiteÐtai meg�loc upologistikìc qrìnoc. Tèloc, sto Pèmpto Kef�-

laio melet�me to prìblhma k�tw apì poièc proôpojèseic mporoÔme na broÔme mia

b�sh enìc dianusmatikoÔ q¸rou V ¸ste mia grammik  apeikìnish T : V → V na

èqei pÐnaka diag¸nio. Oi diag¸nioi pÐnakec eÐnai apì touc pio aploÔc pÐnakec, gia

touc opoÐouc upologÐzoume �mesa di�forec analloÐwtec posìthtec, ìpwc orÐzousa,

t�xh, k.l.p..

Sto tèloc k�je kefalaÐou up�rqoun arketèc proteinìmenec ask seic gia lÔ-

sh. O bajmìc duskolÐac touc eÐnai mikrìc èwc mètrioc. Euqarist¸ ton upoy fio

did�ktora Pètro Si�so gia th daktulogr�fhsh tou keimènou sto Anoiktì autì

M�jhma.

P�tra, M�rtioc 2014 Andrèac Arbanitoge¸rgoc
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