
Eisagwg  sthn 'Algebra kai JewrÐa Sunìlwn

Exètash 7-6-2018

Jèma 1o.
'Estw Q to sÔnolo twn rht¸n kai Q(

√
2) = {a + b

√
2 : a, b ∈ Q}.

A. DeÐxte ìti a + b
√

2 = 0, a, b ∈ Q ⇒ a = b = 0.
B. DeÐxte ìti to Q(

√
2) eÐnai arijm simo sÔnolo

G. An G = Q(
√

2)− {0} deÐxte ìti
(a) x, y ∈ G ⇒ xy ∈ G
(b)To G efodiasmèno me thn sun jh pr�xh tou pollaplasiasmoÔ eÐnai om�da.

Jèma 2o.
Na brejeÐ h t�xh twn stoiqeÐwn
A. [2], [3] sthn prosjetik  om�da (Z8,+),
B. [2] sthn pollaplasiastik  om�da (Z∗5, ·), ìpou Z∗5 = Z5 − {[0]}.

Jèma 3o.
A. DeÐxte ìti to 8 diaireÐ ton akèraio 2 · 11n− 2 · 3n +16 gia k�je fusikì arijmì n.
B. Na brejoÔn oi akèraiec lÔseic thc exÐswshc 66x + 27y = 6

Jèma 4o.
A. Na grafeÐ sthn morf  a + ib o migadikìc z = (−1 +

√
3i)110

B. Poiìc o gewmetrikìc tìpoc twn migadik¸n z pou ikanopoioÔn thn exÐswsh

Arg(2z − i) =
π

4
.

Jèma 5o.
'Estw X, Y mh ken� sÔnola kai f : X → Y sun�rthsh. DeÐxte ìti h f eÐnai epÐ tou
Y an kai mìno an gia k�je B ⊆ Y, B 6= Y isqÔei f−1(B) 6= X.

'Ola ta jèmata kai ìla ta upoerwt mata eÐnai isodÔnama.
.

Di�rkeia exètashc 3 ¸rec.

Kal  epituqÐa
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