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Άδεηεο Χξήζεο

• Τν παξόλ εθπαηδεπηηθό πιηθό ππόθεηηαη ζε

άδεηεο ρξήζεο Creative Commons. 

• Γηα εθπαηδεπηηθό πιηθό, όπωο εηθόλεο, πνπ 

ππόθεηηαη ζε άιινπ ηύπνπ άδεηαο ρξήζεο, ε 

άδεηα ρξήζεο αλαθέξεηαη ξεηώο. 

2



Χξεκαηνδόηεζε

• Τν παξόλ εθπαηδεπηηθό πιηθό έρεη αλαπηπρζεί ζηα 

πιαίζηα ηνπ εθπαηδεπηηθνύ έξγνπ ηνπ δηδάζθνληα.

• Τν έξγν «Ανοικηά Ακαδημαϊκά Μαθήμαηα ζηο 

Πανεπιζηήμιο Παηρών» έρεη ρξεκαηνδνηήζεη κόλν ηε 

αλαδηακόξθωζε ηνπ εθπαηδεπηηθνύ πιηθνύ. 

• Τν έξγν πινπνηείηαη ζην πιαίζην ηνπ Δπηρεηξεζηαθνύ 

Πξνγξάκκαηνο «Δθπαίδεπζε θαη Γηα Βίνπ Μάζεζε» θαη 

ζπγρξεκαηνδνηείηαη από ηελ Δπξωπαϊθή Έλωζε 

(Δπξωπαϊθό Κνηλωληθό Τακείν) θαη από εζληθνύο 

πόξνπο.
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ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ  ΙΙ

Φξαγθίζθνο  Κνπηειηέξεο

Αλαπιεξωηήο Καζεγεηήο Παλ/κίνπ Παηξώλ

Δπηθνηλωλία: fcoutelieris@upatras.gr



Οριζμένο ολοκλήρωμα
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Τν νξηζκέλν νινθιήξωκα               ιέγεηαη γενικεσμένο 

ολοκλήρωμα ηύποσ Ι, αλ ην δηάζηεκα νινθιήξωζεο 

είλαη άπεηξν, δει. αλ ηζρύεη κηα ηνπιάρηζηνλ από ηηο 

ηζόηεηεο              ή             . 

ΓΕΝΙΚΕΤΜΕΝΑ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ
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ΓΕΝΙΚΕΤΜΕΝΑ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ
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ΓΕΝΙΚΕΤΜΕΝΑ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ

Πόζν είλαη ην γεληθεπκέλν νινθιήξωκα; 

Σπγθιίλεη ην γεληθεπκέλν νινθιήξωκα; 
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Τν νξηζκέλν νινθιήξωκα               ιέγεηαη γενικεσμένο 

ολοκλήρωμα ηύποσ ΙΙ, αλ ε νινθιεξωηέα ζπλάξηεζε 

απεηξίδεηαη ζε έλα ή ζε πεξηζζόηεξα (πεπεξαζκέλνπ 

πάληωο πιήζνπο ) ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο [α,β]

ΓΕΝΙΚΕΤΜΕΝΑ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ
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1. Η f είλαη ζπλερήο ζην (α,β] θαη απεηξίδεηαη ζην θάηω 

άθξν ηνπ δηαζηήκαηνο 

2. Η f είλαη ζπλερήο ζην [α,β) θαη απεηξίδεηαη ζην πάλω 

άθξν ηνπ δηαζηήκαηνο 

3. Η f είλαη ζπλερήο ζην (α,β) θαη απεηξίδεηαη θαη ζηα δπν 

άθξα ηνπ δηαζηήκαηνο

4. Η f απεηξίδεηαη ζε έλα ζεκείν γ1 εληόο ηνπ [α,β] θαη είλαη 

ζπλερήο ζηα δηαζηήκαηα [α,γ1) θαη (γ1,β]

5. Η f απεηξίδεηαη ζε λ ζεκεία, γ1, γ2, ..., γλ εληόο ηνπ [α, β]

ΓΕΝΙΚΕΤΜΕΝΑ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑΣΑ

Σύποσ ΙΙ
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Αζκήζεις Γενικεσμένων Ολοκληρωμάηων
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΢ημείωμα Ιζηορικού Εκδόζεων Έργοσ

Τν παξόλ έξγν απνηειεί ηελ 1η έθδνζε.

΢ημείωμα Αναθοράς

Copyright Παλεπηζηήκην Παηξώλ, Φξαγθίζθνο Κνπηειηέξεο, 2015. 

Φξαγθίζθνο Κνπηειηέξεο. «ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΙΙ». Έθδνζε: 1.0. Αγξίλην 2015. 

Γηαζέζηκν από ηε δηθηπαθή δηεύζπλζε: 

https://eclass.upatras.gr/courses/ENV122/index.php

΢ημείωμα Αδειοδόηηζης

Τν παξόλ πιηθό δηαηίζεηαη κε ηνπο όξνπο ηεο άδεηαο ρξήζεο Creative Commons

Αλαθνξά Γεκηνπξγνύ, Απαγόξεπζε Δκπνξηθήο Χξήζεο θαη Όρη Παξάγωγα Έξγα.   

Δμαηξνύληαη ηα απηνηειή έξγα ηξίηωλ π.ρ. θωηνγξαθίεο, δηαγξάκκαηα θ.ι.π.,  ηα 

νπνία εκπεξηέρνληαη ζε απηό θαη ηα νπνία αλαθέξνληαη καδί κε ηνπο όξνπο ρξήζεο 

ηνπο ζην «Σεκείωκα Χξήζεο Έξγωλ Τξίηωλ». 

Σο Έργο ασηό κάνει τρήζη ηων ακόλοσθων έργων:

Δηθόλα 1: http://upload.wikimedia.org/wikipedia/commons/a/a0/Kugleramme.jpg

«Σο σλικό ηης παροσζίαζης προέρτεηαι από ηις πανεπιζηημιακές 

παραδόζεις ηοσ καθηγηηή Φρ. Κοσηελιέρη».


