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Άσκηση 1

Βρείτε τις πρώτες μερικές παραγώγους της συνάρτησης

(1 2 3 4 5) = 2
2
124 +−

2
31 +

√
5 ln (4)

Άσκηση 2

Για την παρακάτω συνάρτηση παραγωγής Cobb-Douglas, δώστε

το οριακό φυσικό προϊόν του κεφαλαίου και της εργασίας 

και  (ή  και )

() = 

  0 0    1 0    1 0  +  ≤ 1

Άσκηση 3

Για την παρακάτω ημι-γραμμική συνάρτηση χρησιμότητας, δώστε

την οριακή χρησιμότητα της κατανάλωσης  και της σχόλης

 καθώς και τον οριακό λόγο υποκατάστασης , δηλαδή

πόσο πρέπει μεταβληθεί η σχόλη από μία μεταβολή στην κατανάλωση

ώστε το επίπεδο χρησιμότητας να παραμείνει σταθερό.

 =  ( ) = 05 ln () + 2
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Άσκηση 4

Χρησιμοποιήστε την Ιακωβιανή ορίζουσα για να ελέγξετε την ύπαρξη

συναρτησιακής εξάρτησης μεταξύ των κάτωθι συναρτήσεων

1 = 321 + 2

2 = 941 + 6
2
1(2 + 4) + 2(2 + 8) + 12

Άσκηση 5

Χρησιμοποιήστε την Ιακωβιανή ορίζουσα για να ελέγξετε την ύπαρξη

συναρτησιακής εξάρτησης μεταξύ των κάτωθι συναρτήσεων

1 = 321 + 2
2
2

2 = 51 + 1

Άσκηση 6

Βρείτε το ολικό διαφορικό της συνάρτησης

 ( ) = 2+ 9 + 2

Άσκηση 7

Υπολογίστε όλες τις δεύτερες μερικές παραγώγους της συνάρτησης

 =  ( ) = 2−
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Άσκηση 8

Βρείτε το ολικό διαφορικό δεύτερης τάξης 2 της συνάρτησης

 =  ( ) = 2−

Άσκηση 9

Προβείτε σε βελτιστοποίηση της παρακάτω συνάρτησης ως πρός

  και χαρακτηρίστε τοπικά το στάσιμο σημείο (ή σημεία), δηλαδή

τοπικό(α) μέγιστο(α) ή τοπικό(α) ελάχιστο(α)

 =  ( ) = + 2 −  − 2

Υπόδειξη: Δώστε τις Σ.Π.Τ και τις λύσεις τους καθώς και τις

Σ.Δ.Τ στο στάσιμο(α) σημείο(α)

Άσκηση 10

Δείξτε (με χρήση δεύτερων μερικών παραγώγων) αν η παρακάτω

συνάρτηση είναι (αυστηρώς) κοίλη ή (αυστηρώς) κυρτή

 (  ) = 2 + 22 + 32 + 2 + 2

Υπόδειξη: αυστηρή κοιλότητα ή κυρτότητα ⇒ κοιλότητα ή

κυρτότητα


