1. (Sentéupproc 2022 — 0,8) 'Eoto n npdtaon IxVyP (x,y). Xe moteg and TG TAPAKAT® TEPUTTOGELG
VTN IKOVOTTOlEITON KO yaTi;
1. To oVvvoro TV puowkev N pe to P(x,y) vo onuaivel ) cuovion didtaén x < y.
2. To obvoro TV puok®v N pe 10 P(x,y) va onUaivel «To Y S1oupeitot amd To X».
3. To cbvoro twv payuatikdv R pe to P(x, y) vo onuaivel T cuovinon dwdtaén x < y.
4. To chvolo twv axkepaimv Z pe to P(x, y) vo onpaivel 6Tt «to X givot TETPAY®vo Tov Y».

Avon:

1. Xmwo7d: [payuatt vadpyet Evag aptpuog mov givar pkpdtepog 1 160G amd GAOVG TOLG PLGIKOVG
apBpovg Kot avtdg givor to 1.

2. Xoo16: [paypatt, vadpyet Evog aplfuog mov daupet GAOVE TOVG PUGTIKOVG apPlOLoDS Kot 0VTOG
gtvar to 1.

3. AdBog: O TOmoc €d® avapEPeL OTL LITAPYEL ELAYLGTOS GTO GUVOAO TMOV TPAYLUTIK®V 0plOudv —
KATL TOV OEV 1GYVEL

4. AdBog: Agv vtapyel KATO10G AKEPALOG TTOV VAL £IvVOL TO TETPAY®OVO OADV TOV OKEPAL®V OPIOUADV.

2. XpNOULOTOLOVTOS KOTHYOPNIATO KOl TOGOSEIKTEC VO EKPPUCGETE TIC MOPAKAT® TPOTAGELS Kol
énerta pe kavoveg e€0ymYNG CLUTEPUGUATOV VO, PTACETE GTO GUUTEPOCLOL.

1. Ola ta tpiyova eival yordalia.

2. Av éva avtikeipevo givarl ota 0e€ld OA®V TOV TETPAYOVOV, TOTE Elval ETAVM amd OAOVE TOVG
KOKAOVC.

3. Av éva avtikeipevo dev etvat 6ta deE18 OOV TV TETPAYOVOV TOTE OgV gival YoAdllo.

. Oha ta tplyova givor erdve amd 6A0LS TOLG KOKAOLG.
Avon:

P(X): «X glvau tpiy@vor

Q(X): «x giva yaAdlion

R(X): «x elvan 3e€10 OOV TOV TETPAYDOVOVY

S(X): «x elvar TAV® amd OAOVE TOLG KOKAOVCO»

«Ola ta tpiyova elvor yordlo»y = «[Ma kdBe X, av 10 X givon tpiyovo 1ote €lvar yordllo.» =

VX(P(x)—Q(x))

«Av éva avtikeipevo elvar ota 0egld OAWV TOV TETPAYOVOV, TOTE &ival emGved omd OAOVLS TOVG
KOKAovg.» = «Ia kéBe X, av To X glvan ota 0e&ld OAWV TOV TETPAYDVAV, TOTE TO X glval NGV amd
6A0VG ToVg KOKAOLG.» = VX(R(X)—S(X))



«Av éva avtikeipevo dev ivar ota 0e€1d OA®V TV TETPAYDOVOV TOTE OV givor Yyohdllo.» = «[a kdbe
X, av 10 X dev givar oto 6e€1d OA®V TV TETPAYOVOV, TOTE TO X dev givon YaAdlio.» = VX(—R(X)—

—Q(x)) = Vx(Q(x)— R(x))
Apa:

1. VYX(P(x)—Q(x))
2. YX(R(X)—S(x))
3. YX(Q(¥)— R(x))

Byd&lovpe ta €N cvumepacpota:

4. Koboikn apecdmra o€ (1): yia avbaipeto X: P(X)—Q(X)

Kafoikn apecomta ot (3): yio avbaipero X: Q(X)—R(X)

Y7o0Oetikdg Zvihoyiopog (Metafotikotra) petaé&d (4) ko (5): P(X)—R(X)
Kafoikn apecomta ot (2): yio avBaipeto X: R(X)—S(X)

Y7ro0Oetikdg Zvihoyiopdg (Metafotikotra) peta&p (6) kot (7): P(X)—S(X)
KaBoiwkn yevikevon and (8) : VX(P(X)—S(X))

© 0N o

H (9) divel to cvunépacpa mov BEAovLE.

3. (IMMoho1d Ofpo: 2 povaoeg)

o) [Tow amd TG TapoKAT® TPOTAGELS ovapépel OTL av €vag apBudg etvar BeTicdg Kot Evag devTePOg
appdc etvar peyohvtepog amd tov apykd apBpud tote Kot 0 devteEpOg opBudg givar Beticog (Topéog
avaPopAis OAOL Ol TPAYLLOTIKOL).

1. VxEIy((x >0) - (y> O))

2.vavy (x> 0) A (y>x)) > (v>0))

3. VxVy((x >0)A(y> x))

4.vx3y (x> 0) > ((y > 0) A (y > x)))

B) 'Eotm 611 P(X,y) elvan éva katnydpnua 0Tov o Topéag avaeopds yio. to. X kot 'y givor to {1,2,3}.
Emumdéov, éotm 011 10 Kotnydpnua eivor AAn0ég povo otig e€ng mepurtwoeig: P(1,3), P(2,1), P(3,1),
P(3,2), P(3,3). No avaeépete mota omd TI¢ Tapakdt® Aoyikég mpotdoels sival Pevdnc.

1. 3xVyP(x,y)
2.Vx3ayP(x,y)

3. AyVxP(x,y)



4.Vy3axP(x,y)

y) Boto m mpotaon: IyVx(C(x) » —C(x,y)), émov C(X) onuoiver «O X seivar @ountig
[Mnpogopikney, C(X,y) onuaivel 6Tt «o X TeLelmoe TV Y» Kol 0 TOUENG OVAPOPAS TG X glvar OAot ot
Qo1TNTES Ko TNG Y €lvat Oheg ot aoknoelc. [Tota amd TG TAPUKATO TPOTACELS ATOTEAEL TV HETAPPOOT
0€ (PLOIKT YADGGCO OVTNG TNG AOYIKNG TPOTUOTG;

1. Yrdpyel pio doknon mov kavévag dev teleimae.
2. Yrapyetl pia aoknon mov Kaveévag gottntig g [IAnpopopikng dev tedeimoe.
3. Kémowog portnmg [TAnpogopikmg dev tereimwoe kapio doknon.

4. KaBe portntg ITAnpopopikng amétuye va TEAEUDGEL TOLAGXIOTOV Hio AoKNO).

Avon:
o) Avoivovpe avto mov ekepalet 1 kb mpdTacT kot av eivar 610 To vonua pe to {ntovpevo.

l. «['ao kéBe BeTcd apBpd vapyet Eva apBudg Tov etvar BeTikdc.» Avti 1 TPOTACT) EIVOL TPOPAVDG
AAHOHZ. Opog dev ekppdlet To {nrovpevo.

2. «['a kéBe Cedyog aplpdv ®oTe 0 TPAOTOG Vo glvar BeTIKOS Kot 0 0e0TEPOG LEYOADTEPOG TOL TPMTOV
onpaiver 6Tt Kou 0 devTEPOG €ivar BeTcdg.» Avtiy n mpdtaon eivor AAHOHE wor exopdler 10
{nrovpevo. APA EINIAETOYME AYTH.

3. «l'w k60e Levyog apBudv, o TpMOTOG elvar BeTIKOC KAl 0 OEVTEPOS UEYUAVTEPOG OO TOV TPMTO.»
Avt givar YEYAHZ (m.y., X=0, y=1) ka1 dev ek@palet to {ntoduevo.

4. «I" k@B BeTcd apOpud vapyet vag Betikdg aptOudc mov givar PeyaAdTEPOS TOV apPYLKoV.» AvTi
etvoar AAHOHZ. Aev exppdlet opmg 1o {ntodpevo.

B) Avaidovpe avtd mov ekepalel N KaBe TPOTAGT KL ATAVTOLLE.
1. AAHO®HZE: TTpayupatt yio X=3 kot yio 6o oy 1 P(3,Yy) elvon aAnong.

2. AAHOHZ: Ipayuatt yroo X=1 1oydel 6Tt P(1,3), yio Xx=2 oyvet 611 P(2,1) xon yioo X=3 1oyvet 011
P(3,1) (omVv tedevtaio pmopd va enAéE® 0TIONTOTE amd Ta TPia).

3. YEYAHZX: Av emidéém y=1, tote 10 P(1,1) dev oyvet. Av emidé€m y=2, 10t 10 P(1,2) dev 1oy 0et.
Av emléEm Av emhéEm Y=3, 101€ 10 P(2,3) dev oyvel. Apa n mpdToom givar WYeLONG.

4. AAHOHZX: Av enhééw y=1, tote 10 P(3,1) woyvel. Av enhééw y=2, tote 10 P(3,2) 1oyvet. Av
emMé€m y=3, 101¢ T0 P(3,3) 10%0eL.



v) Kottaue 1t onuaiver n Aoywkn tpotoaon. Ipotn petdepaon:

«YTapyet y ywo Kabe X dote av 0 X glvar @ottntig Tov tunpotog IIAnpogopikng téte avtdc dev €xel
TELELMGEL TNV pyacio Y»

Agvtepm petdopaon:
«Ymapyet plo aoknon, v omoia kdbe @ortnig Tov TUNATOG [TANPOoEOPIKNG dEV TNV EXEL TEAEIDGEL»
Ao v tedevtaia etvat TpoeavéG 6TL 1) GOOTH amdvinon eivor 1 (2).

[Mopaxdtw ekepdlo kol T vrolouteg mpotdoelg (extdg amd 1 (2) mov v Eépovue) ue
KOTT YOpTLoToL:

1. Yrdapyer pio doknon mov kavévag oev teleimoe. [IpocéEte 011 0 Topéag avagopdg ivar 6Aol ot
QOITNTES Kol OV TEPLOPILoLat 6TOVG POLTNTES TOL TUNpaTog ITANpopopikiG.

yVx(=C(x,y))

3. Kémorog portntg [TAnpogopikrg dev tereimoe kapio doknon.

Axvy(C(x) A =C(x,y))

4. KdaBe portntg [TAnpopoptkng anétuye vo TEAELOCEL TOLANIOTOV Ui AoKN o).

VxEIy(C(x) - =C(x, y))



