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Μεθοδολογία συναρτήσεων Green  𝛷(𝑥⃗) = ∫ 𝜌(𝑥⃗΄) 𝐺(𝑥⃗, 𝑥⃗΄)𝑑𝑥⃗΄ −
1

4𝜋
∫ 𝛷(𝑥⃗΄) 

𝜕𝐺(𝑥,𝑥⃗΄)

𝜕𝑛΄
𝑑𝑎΄ +

1

4𝜋
∫

𝜕𝛷(𝑥΄)

𝜕𝑛΄
 𝐺(𝑥⃗, 𝑥⃗΄)𝑑𝑎΄. 

 

Συνάρτηση Green σφαιρικού φλοιού ακτίνας α,  𝐺(𝑥⃗, 𝑥⃗′ ) =
1

|𝑥⃗− 𝑥⃗′|
−

𝑎

𝑥′|𝑥⃗−
𝑎

𝑥′2𝑥⃗′|
. 

 

Ορθοκανονικότητα καρτεσιανών, 
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𝛼
∫ 𝑠𝑖𝑛 (

𝑛𝜋𝑥

𝑎
) 𝑠𝑖𝑛 (

𝑚𝜋𝑥

𝑎
) 𝑑𝑥 = 𝛿𝑛𝑚

𝛼
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Δυναμικό σε πολικό Σ.Σ. με 𝜑 ∈  [0,2𝜋], 𝛷(𝜌, 𝜑) = 𝑎0 + 𝑏0𝑙𝑛𝜌 + ∑ (𝐴𝜈𝜌𝜈 + 𝐵𝜈𝜌−𝜈)(𝐶𝜈cos (𝜈𝜑) + 𝐷𝜈𝑠𝑖𝑛 (𝜈𝜑))∞
𝜈=1 . 

Ορθοκανονικότητα πολικών, ∫ 𝑠𝑖𝑛(𝜈𝜑)𝑠𝑖𝑛(𝜇𝜑)𝑑𝑥 = 𝜋 𝛿𝜈𝜇
2𝜋

0
 , ∫ 𝑐𝑜𝑠(𝜈𝜑)𝑐𝑜𝑠(𝜇𝜑)𝑑𝑥 = 𝜋 𝛿𝜈𝜇

2𝜋

0
(για ν=μ=0, 2π). 

 

Δυναμικό σε σφαιρικό Σ.Σ.  𝛷(𝑟, 𝜃, 𝜑) = ∑ (𝐴𝑙𝑚𝑟𝑙 + 𝐵𝑙𝑚𝑟−(𝑙+1))𝑌𝑙𝑚(𝜃, 𝜑)∞
𝑙,𝑚 . 

Χρήσιμοι τύποι,  

𝑃𝑙(𝑥) =
1

2𝑙 𝑙!

𝑑𝑙

𝑑𝑥𝑙
(𝑥2 − 1)𝑙,  𝑃𝑙

𝑚(𝑥) = (−1)𝑚(1 − 𝑥2)𝑚/2 𝑑𝑚

𝑑𝑥𝑚 𝑃𝑙(𝑥),  𝑌𝑙𝑚(𝜃, 𝜑) = √
(2𝑙+1)

4𝜋

(𝑙−𝑚)!

(𝑙+𝑚)!
𝑃𝑙

𝑚(𝑐𝑜𝑠𝜃)𝑒𝑖𝑚𝜑. 

 


