Aoxknoeig Illpotaciaxng Aoykng

1) Tloteg amd T1¢ TOPOKAT® EKQPACELS ElVOL TPOTAGLAKOL TOTOL, TOEC OYL, KoL
yoti;
1 (p=>@g—->r)—>q 2) —G=@>q9->r)-—os
B po(g->r)y»>pP->r) @A) ——pA—-g—> —rvp
) —~@voe-pr-g  (6) (p-Vvg >2pv—qg) >prg
(7 —=(=pveg)—>p ® p>W@—=>p—>¢q
O) prgv(ras) (10) pv(gAar)—>@-—r)

[Mo 6cec exppdoelg elval TPoTacloKol TOTOL GYEOAGTE TO OEVOPOOIAYPOLLLLLOL
TOVC, KOl DTTOAOYIGTE TO VYOG TOL KOl TOV OPLOUO TWV DTOTVTWOV TOL VITAPYOVV
o€ avto. (Agite oTig dropdveleg Tov 1% HEBMUATOC TOVE OPIGHOVS OVTMOV TOV
EVVOLDV.)

2) Téooepig pountég A, B, I', A kadobvtor vo AdPovv pépog oe o ekOA®OoN).
AV pa, pB, pr, pa €ivat TpoTaGLOKES LETAPANTEG TOV aAnBevOVY OV KOl LOVO oV
0 avtiotolyog @outntg Oo CLUUETEXEL OTNV EKONAMOTY, KOTACKEVAGCTE
TPOTACIOKOVS TOTTOVG TOV EKPPALOVV TIG TOPAKAT® INADGCELS:

1) Zmv exdiwon Bo cvuueTéXEl TOLAGYIOTOV £€vog, OAAG Oyl Kol ot
TEGGEPLS POLTNTEG.

1) v ekOnilmon Bo GLUUETEYOVY OAOL M KOVEVOC OO TOVUG TECCEPLS
QOLTNTEC.

1i1) Av ovppetéyel o A, 16te dev Ba cvppetéyet o A ko o B Oa coppetéyet
av Kot povo av coppeteyet o I

1v) Zmv exdAwon Ba GUUUETEYOLV TPELS aKPIBOS POITNTEG EK TMV OTOIMV
évag Ba etvar o A.

3) Exopdote pe tomovg g Ilpotaciakng Aoyikng kabe pio amd Tig TopoKato
OMNADGEIS ooV EICAYETE TPOTACIOKES HETUPANTEG MOV VO KOOIKOTOLOUV
KOTAAANAQ EMAEYUEVEG TPOTAGELS TNG PUOIKNG YADGGGS.

o O I'dvvng €xel avtokivnro.
e Agv givar duvatdév o Tidvvng va givar aviiikog Kot vo €xel dimAmpo

odfynong.
e Av o I'idvvng dev €xet dimhopa odnynong, tote dev €xel avtokivno.



4)

5)

6)

7)

8)

‘Eotm 1€606€p1g mpotactlokeg LeTAPANTEC p1, P2, p3, P4 Kot S £V0 VTOGUVOAO TOV

ocuvorov {1,2,3,4}. Or 1€60ep1g TPOTAGLOKES UETOPANTEG EPUNVEDOVTIOL G
eENG: pk elvou ainlng ov kou povo av to ortoiyeio k oviker oto S.
XPNOOTOIDOVTAG TIG HETAPANTES Pk, KATAGKEVAOTE TPOTAGIOKOVS TOTTOVS (01
omoiotl Vo EUTAEKOVV ATOKAEIGTIKA TIC TEGOEPLS TPOTACIOKEG LETOPANTEG) TOL
ek@pdlovv Kabe o amd TIg TAPUKAT® 1O1OTNTEC:

1) To S elvon kevo.
i1) To S éxetl o moAD Tpia cToryeia
111) To S éxel TtovAdyioTov 600 GToKEiaL.

> ovykAnto g apyaiog Poung, ot tpeig vmontol yia 10 eoévo tov lovilov
Koaicapa dnidvoov:

e Mdpkog Avtoviog: «To éxave o Kaoaiog n o Bpovtog (1 kou o1 000)»
o Kdooog: «dev 10 éxava eyw. O Maprog Aviaviog Jéer wéuoTon

e Bpovtog: «4Vv 10 ékava. ey, TOTE 01 GAA0L 0DO Eival aLVEVOYOL LODY.

YmoBétovtag 6t or aBmot Aéve mhvta aAnbela, eved ot £voyol mavto yépaTo
Kol 0Tt Povo évag amd Toug Tpelg Aéel ainbetla, molog (1) molol) 6KOTMOE TOV
Iovho Kaicapa

‘Eocto ot mpotaciokéc petaAnTéG p, g, ¥ 01 0moieg KmOKOTO100V T1G aKOA0VOEG

TPOTAGELG TNG PLGIKNG YADGOOG:

o p: O xoupdg elvart KaAOg

o q: 'Exetnhogdvela

e 1:'Exel kpvo
['phyte TPOTAGELS TNG PLGIKTG YAMOGHG TOV VAL AVTIGTOLYOVV GTOVG TAPOUKAT®
TOTOVC.

1) gAp = —r

ii) p~(qv-r)

1i1) pA—gQA—T

iv) (gA=r) V( —gAr)

V) pe(qA-r)
[Totot and tovg (opBovg) TOIOVG NG doknong (1) eivan TawtoAoyiec, motol eivan
avTuIpdoelg Kot Tolot Timote and ta 6Ho;
Bpeite motol amd tovg mapokdte tOmOVG givan Tawtoroyieg. Ot pi, p2 Ko p3



glvon TPOTAGIOKEG LETAPANTES.

1. (p1 © p2) © (0p1 © p2)

2. (Ap1 € p2) © (p1 © p2)

3. ((p1 © p2) A(p2 © p3)) © (p1 © p3)

4. ((p1 = p2)n (P2 = p3)a(ps = p1)) = (p1 © p3)

9) Bpeite moot amd T0Vg TOPOKAT® TOTOVS €ival TavtoAoyies. Ot ¢ Kou y givol
TPOTOUGLAKOL TOTOL.
L (p=(—9)—==lp—y)
2. g —=w) (9w
3. (prw)—=(pew)
4 (@eoy)—=(ry)

10) 'Ecto f t0mog g IIA mov dev givor ovte Tovtodoyio oOTE avtipaon Kot p
npotacloky| petafinty. Torte:
i) Otomog f A(pv—p) eivor tavtoroyio
ii) Otomog fv(pA—p) eivor tavtoroyio
iii) O mog f —>(pv—p) eivar TowTOAOYiO
iv) Otmog f—(pA—p) eivor Tovtoroyia

11)IToteg amod Tig Topakdtm MNAMGELS eival cwOTEG;
) gr—0FE¢—-y.

i) 9 =>=(@Ay) E oV -o
111) O 101G (¢ — W) — (= — =) glval TOVTOAOYIO.
1v) O 10mog (¢ — w) — (—@p — =) elvar avtigoon.

12) Iloteg amd T1¢ TapaKATO TOVTOAOYIKEG CUVETOYMYES IGYVOVV KOl TOLEC OYL;
) =(e>(y—9)) [= (0->y)->¢
i) —(e>(y—9)) [= 0—>(y—0)
iii) (P—>Y)->¢ [= ~(0—>(y—0))
V) 0> (y—>¢) [= ~(0>(y—0))

13YEct® A éva 6OvoAOo AOYIK®V OMOTIUNGE®Y UE TEPLTTd MAN00G ototyeimv (dnAadn
010 A vrdpyet mep1rtd TANBog amotTycemVv). ' Eatm D 10 6hvolo T®V TPOTAGLOK®V
TOMOV oL emaAnOevovion omd uio wAstoyneio omotyunoewv (Ol WGEG GLV Hid
TovAd1oTOV) 010 A. Amodeilte 1 eénynote ywrl dev 1oybdovV Ol TAPOKAT®
TPOTACELC.
1. Av ¢ tdmog, 101€ €ite 0 ¢ gite 0 =@ avnkel 610 D.
2. Avo ¢ avikel 610 D kot o (¢ = y) elvan tavtoroyio, TOTE 0 Y oviKeEL 610 D.
3. Av ¢ ka1 (¢ = y) aviikovv oto D, 10t€ 0 Y avikel 6o D.



14)I"a kéBe cuvoro mpotaciakmv TV 7, va osryBel OTL:
(1) Av Tu{e} Ey ko Tu{p} E -y, t0te TE —0.
(1) Av Tu{p} Ey ko Tu{y} Ew, t0te TU{p v 1} E w.

15)'Eocto ¢4, @3, -, @, mpotaciokoi tomol. H mapakdto codvvapia, yo n = 2,
gtvat 0 yvootoc tomog De Morgan:

=3

i=1 i=1

XPNOYOTOMGTE ENTAYMYN Y10 VO, ATOJEIEETE TNV YEVIKELGT TOV Yo KAOE 1 > 3.

16)Eivar yvooto 011 vadpyovy 2™ amoTIUNoELS TAve GE 1 TPOTOCIOKEG UETAPANTEG.
A6 10 GUVOAD OAMV TWV OLVUTOV ATOTIUCEDV TAV® GE 1 LETAPANTES, EMAEYOLUE
avbaipeta éva vroohvoro X. Aegifte 0TL vEdpyel £vOC TOLAGYIOTOV TPOTACIOKOG
TOMOC @ 0 0moiog emaAnfevetal akpiPdC OTIS AMOTIUAGELS TOL GLVOAOL X KOt
dtonyendetan og OAEG TIC AALEG. (Enpeimon: avt) N Tpdtaom elval 1IGOdOVaUN LE TNV
neplocdTEPO danoOnTik 61t av oe €va mivoka oAnbeioag 7 TPOTACIOKOV
petapAntav emAéEovpe avbaipeta £vo VTOGHVOLO TV YPAUUDV TOV, TOTE VITAPYEL
évag TOTOG @ 0 0Toiog €Yl «A» OTIC EMAEYUEVES YPOAUUES Kot «P» oTIC VTTOAOUTEC. )

17)®empovpe T0 GHVOAO TOV TPOTAGIOK®V TOTOV {1, P2, ..., Pn} OTOL Q1 = Py
Kot 0 TOmog @; yw i = 2, ...,n opiletoan and v oxéon @; = (@i_1 A —p;) V
(@1 ADp). Ta pq, ..., pn €lvon Tpotacioxéc petafantés. Asilte pe emaywyn
070 1 OTL 0 TOTOG P, EMAANBEVETOL OO OAES TIG AMOTIUNGELS (KOl LOVOV OVTEG)
TOV UETOPANTOV Py, ...,Dn OMOL mePLTTO TANOOG TV petafintdv elvon
aAnOeic.

18)E&etdote av givor wavoromoipa ta mopakdto cvvora. Epyacteite mpdta e
nivako oainbeiog kKo oty ocuvéyewn mpoomabdviag vo  eAEyEete TV
KOVOTIOINGLOTNTO TOV GUVOL®V amevdeiog.

) Ti={p—>-r,ra(pva)qnr}

i) ,={p—>(q—>r),(p>9)—>—rprg}
Yndpyet T0mog Tov GLVOAOL T, TOL TPONYOVUEVOL LTOEPMTNLOTOS, TOV VO
elval TowToAOYIKY CLVETELD TOV GLVOAOL T;; AV val, Vo EVTOTIGTEL.

19) Xpnopomoidvtag toug vopovg g ITA Bpeite Tomovg mov ypnoiponoovy pévo
TOVG GUVOEGUOVS {——>} Kal €lval TAVTOAOYIKA LGOGVVANOL LIE TOVG:
1) =pAr(ger) i) pv—(gnar)



20YEot® 711 = {@o, @1, ..., pu} wo1 T2 = {wo, Y1, ..., Yn} 000 TMEMEPAGUEVOQ
IKOVOTTIOMNGLO. GUVOAQ, TTPOTACIOKAOV TOTT@V. Na dsiybel ot Th1uT> givor pn
IKOVOTIO GO, oV Kot LOVo av vdpyel Tomog ¢e1(/ o) tétolog wote T1 |= ¢ Ko
T2 [= —g.

21) 'Eoto T\ 10 60VOAO T®OV TPOTAGIOKAOV TUTMV OV OMOTEAEITAL OO TOTOLG O1
omotot:

o &ivorl TPoTACIOKEG LETAPANTEG 1)

o &ivol g popeng (pvy), omov @, we T, eivor NN KATAGKELAGUEVOL TOTTOL
0V GLVOAOVL T,

XPNOUOTOLDOVTOG ETAYMYY] GTNV TOAVTAOKOTNTA TOL TV, va amoderyfel Ot
T0 GOVOAO OLTO JEV TTEPLEYEL AVTLPAGELC.
22) 'Eoto *: T(I'o) - T(I'0) n cvvéptnon mov opiletol, emaymyikd, og eENg

p° = —p, OTOV p TPOTUGLOKT| LETAPANTY| KA,

(=) ==(9")
(Pvy) =@ Ay

@Ay =0 vy
@>w) =) Ay
@ov) =@O@->v) Vvy—>9)"
OOV P KAl Y TPOTOGLUKOL TOTOL.

Agi&te pe emaymyn TNV TOAVTAOKOTNTO TOV, OTL Y10 KEOE TPOoTACLOKO TUTO
¢ Ko omotiunon aAnbelag o 1oyvel o (p*) =a (—).



