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Σκοποί  ενότητας 

Προτασιακή Λογική 
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Περιεχόμενα ενότητας 

• Προτασιακή λογική 



Προτασιακή Λογική 
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Τυπικά Συστήματα 
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Συλλογισμός 



Προτασιακή Λογική 



8 Τίτλος Ενότητας 

Συντακτικό 

• Αλφάβητο 

 

• Προτάσεις (Well Formed Formulas ή wff) 

– Αν x είναι προτασιακή μεταβλητή τότε είναι και πρόταση 

– Αν τα x, y είναι προτάσεις, τότε είναι προτάσεις και τα:  

 

• Παραδείγματα προτάσεων 
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Πίνακες αληθείας 
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Άσκηση 

Στη σύγκλητο της αρχαίας Ρώμης, οι τρεις ύποπτοι για το φόνο του Ιούλιου 
Καίσαρα δηλώνουν: 

      Μάρκος Αντώνιος: «Το έκανε ο Κάσσιος ή ο Βρούτος (ή και οι δύο)» 

      Κάσσιος: «Δεν το έκανα εγώ. Ο Μάρκος Αντώνιος λέει ψέματα.» 

      Βρούτος: «Αν το έκανα εγώ τότε οι άλλοι δύο είναι συνένοχοί μου» 

 

Υποθέτοντας ότι οι αθώοι λένε πάντα την αλήθεια, ενώ οι ένοχοι πάντα 
ψέματα και ότι μόνο ένας από τους τρεις λέει αλήθεια, ποιος (ή ποιοι) 
σκότωσε τον Ιούλιο Καίσαρα; 
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Ορισμοί 

Αποτίμηση είναι μία συνάρτηση α από το σύνολο των προτασιακών 
μεταβλητών στο σύνολο {true, false}. 

Π.χ. Μια αποτίμηση για τις μεταβλητές της πρότασης (p V r)  ￢r που 
καθιστά την πρόταση false είναι η α(ρ)=F και α(r)=F.   

Έγκυρη είναι μία πρόταση που είναι αληθής για οποιαδήποτε αποτίμηση. 

Π.χ. η πρόταση (πχ η πρόταση (p∩q)  q είναι έγκυρη.  

Αντίφαση είναι μια πρόταση που είναι ψευδής για οποιαδήποτε αποτίμηση  

Π.χ. η πρόταση (p ∩ ￢p) είναι αντίφαση. 
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Ορισμοί (2) 

Μια αποτίμηση α ικανοποιεί ένα σύνολο προτάσεων Τ αν α(x) = true 
για κάθε x ∈ T. 

Ένα σύνολο προτάσεων Τ είναι ικανοποιήσιμο αν υπάρχει αποτίμηση 
που το ικανοποιεί: 

• Π.χ. το Τ={(p V r)→￢r, (p ∩ r) ↔ ￢q ,p} είναι ικανοποιήσιμο, ενώ 
το S={p, p → q, ￢ q} δεν είναι ικανοποιήσιμο. 

Ένα σύνολο προτάσεων Τ λογικά συνεπάγεται μια πρόταση x 
(γράφουμε Τ ⊨ x) αν κάθε αποτίμηση που ικανοποιεί το Τ ικανοποιεί 
και την x. 

• Π.χ.  {(p V r)→￢r,(p ∩ r)↔￢ q, p} ⊨ ¬r 

Δύο  προτάσεις x, y είναι λογικά ισοδύναμες (γράφουμε x ≡ y ) αν οι 
αποτιμήσεις που ικανοποιούν την x ταυτίζονται με τις αποτιμήσεις 
που ικανοποιούν την y. 
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Ασκήσεις 

1. Ποιες από τις παρακάτω προτάσεις είναι έγκυρες και ποιες είναι 
αντιφάσεις:  

‐p→(q → p) 

‐(p→(q → r)) ∩ ￢((p → q)→(p → r)) 

‐(￢q→￢p)→((￢q → p)→q) 

  

2. Να δείξετε ότι μια πρόταση x είναι έγκυρη αν η ￢x είναι 
αντίφαση. 

3. Να δείξετε ότι {p→(q → r),q}⊨p → r 

4. Να δείξετε ότι Τ⊨x αν το σύνολο Τ∪{￢x} δεν είναι 
ικανοποιήσιμο. 

5. Να δείξετε ότι (p ∩ q) ≡ ￢(￢p V ￢q) 
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Conjunctive Normal Form (CNF) 

• Literal ονομάζουμε μια προτασιακή μεταβλητή ή 
την άρνηση μιας προτασιακής μεταβλητής. Π.χ. 
Τα p, ￢q είναι literals ενώ το ￢￢p δεν είναι. 

• Clause ονομάζουμε μία διάζευξη από literals 
(π.χ. p V ￢q V ￢r ) 

• Μια πρόταση είναι σε ConjuncHve Normal Form 
(CNF) αν αποτελεί σύζευξη από clauses. Για 
παράδειγμα η πρόταση (p V ￢q V ￢r) ∩ (￢p V 
q) ∩ r είναι σε CNF. 
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Conjunctive Normal Form (CNF) (2) 
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Resolution 
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Resolution (2) 
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Ασκήσεις 
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Horn Clauses 
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SLD Resolution 
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Backward Chaining 
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Backward Chaining - Παράδειγμα 
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Forward Chaining 



Τέλος Ενότητας 
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Χρηματοδότηση 
• Το παρόν εκπαιδευτικό υλικό έχει αναπτυχθεί στo πλαίσιo του 

εκπαιδευτικού έργου του διδάσκοντα. 

• Το έργο «Ανοικτά Ακαδημαϊκά Μαθήματα στο Πανεπιστήμιο Αθηνών» 
έχει χρηματοδοτήσει μόνο την αναδιαμόρφωση του εκπαιδευτικού 
υλικού.  

• Το έργο υλοποιείται στο πλαίσιο του Επιχειρησιακού Προγράμματος 
«Εκπαίδευση και Δια Βίου Μάθηση» και συγχρηματοδοτείται από την 
Ευρωπαϊκή Ένωση (Ευρωπαϊκό Κοινωνικό Ταμείο) και από εθνικούς 
πόρους. 



Σημειώματα 
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Σημείωμα Ιστορικού Εκδόσεων Έργου 

Το παρόν έργο αποτελεί την έκδοση 1.0.   

Έχουν προηγηθεί οι κάτωθι εκδόσεις: 

• Έκδοση 1.0 διαθέσιμη εδώ.  

https://eclass.upatras.gr/modules/course_metadata/opencourses.php?fc=15
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Σημείωμα Αναφοράς 

Copyright Πανεπιστήμιο Πατρών, Σγάρμπας Κυριάκος. «Τεχνητή Νοημοσύνη 
Ι, Προτασιακή Λογική». Έκδοση: 1.0. Πάτρα 2014. Διαθέσιμο από τη δικτυακή 
διεύθυνση: 

https://eclass.upatras.gr/modules/course_metadata/opencourses.php?fc=15 

 

https://eclass.upatras.gr/modules/course_metadata/opencourses.php?fc=15
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Σημείωμα Αδειοδότησης 
Το παρόν υλικό διατίθεται με τους όρους της άδειας χρήσης Creative Commons 
Αναφορά, Μη Εμπορική Χρήση Παρόμοια Διανομή 4.0 [1] ή μεταγενέστερη, Διεθνής 
Έκδοση.   Εξαιρούνται τα αυτοτελή έργα τρίτων π.χ. φωτογραφίες, διαγράμματα 
κ.λ.π.,  τα οποία εμπεριέχονται σε αυτό και τα οποία αναφέρονται μαζί με τους 
όρους χρήσης τους στο «Σημείωμα Χρήσης Έργων Τρίτων».                      

 

[1] http://creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/4.0/  
 
Ως Μη Εμπορική ορίζεται η χρήση: 
• που δεν περιλαμβάνει άμεσο ή έμμεσο οικονομικό όφελος από την χρήση του έργου, για 

το διανομέα του έργου και αδειοδόχο 
• που δεν περιλαμβάνει οικονομική συναλλαγή ως προϋπόθεση για τη χρήση ή πρόσβαση 

στο έργο 
• που δεν προσπορίζει στο διανομέα του έργου και αδειοδόχο έμμεσο οικονομικό όφελος 

(π.χ. διαφημίσεις) από την προβολή του έργου σε διαδικτυακό τόπο 
 

Ο δικαιούχος μπορεί να παρέχει στον αδειοδόχο ξεχωριστή άδεια να χρησιμοποιεί το έργο για 
εμπορική χρήση, εφόσον αυτό του ζητηθεί. 

[1] http:/creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/4.0/
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Διατήρηση Σημειωμάτων 

Οποιαδήποτε αναπαραγωγή ή διασκευή του υλικού θα πρέπει 
να συμπεριλαμβάνει: 

 το Σημείωμα Αναφοράς 

 το Σημείωμα Αδειοδότησης 

 τη δήλωση Διατήρησης Σημειωμάτων 

 το Σημείωμα Χρήσης Έργων Τρίτων (εφόσον υπάρχει) 

μαζί με τους συνοδευόμενους υπερσυνδέσμους. 
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Σημείωμα Χρήσης Έργων Τρίτων  

Το Έργο αυτό κάνει χρήση των ακόλουθων έργων: 

Εικόνες/Σχήματα/Διαγράμματα/Φωτογραφίες 


