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1 Άσκηση
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1. Βρείτε το όριο
lim
→0

sin



2. Βρείτε το όριο
lim

→+∞



  ∈ N+

Σημείωση:  (− 1) (− 2) 3 · 2 · 1 = ! όταν  ∈ Z+, (διαβάζεται “
παραγοντικό”, ισχύει 1! = 1 και 0! = 1)

3. Βρείτε το όριο

lim
→+∞

 ln (+ )



όπου    θετικές σταθερές.
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2 Άσκηση (0 · ±∞)
1. Βρείτε το όριο

lim
→0+

 ln = lim
→0+

ln

1

3 Άσκηση (∞−∞)
1. Βρείτε το όριο

lim
→0

µ
1


− 1

 − 1
¶

2. Βρείτε το όριο
lim

→+∞

³√
2 + − 

´
Προσοχή ... θα σας δυσκολέψει ο κανόνας l'Hôpital μετά την πρώτη
εφαρμογή του ... προβείτε σε αλγεβρικές απλοποιήσεις.

4 Άσκηση 00

Βρείτε το όριο
lim
→1+

(− 1)ln

5 Άσκηση ∞0

Βρείτε το όριο
lim

→+∞
(+ 2)
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6 Άσκηση 1∞

1. Βρείτε το όριο
lim
→0

(1 + sin)
1
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2. Βρείτε το όριο
lim
→1


2

−1

7 Άσκηση

Για τη γραμμική συνάρτηση κατανάλωσης

 = + 

όπου  κατανάλωση και  διαθέσιμο εισόδημα, με οριακή ροπή προς κατανάλω-
ση ίση με  και 0    1

1. Τι εκφράζει η παράμετρος  και ποιό το αναμενόμενο πρόσημό της;

2. βρείτε την οριακή συνάρτηση (πρώτη παράγωγο) 


3. βρείτε τη μέση συνάρτηση (δηλαδή 

) κατανάλωσης ή τη μέση κατανάλω-

ση ανά μονάδα διαθέσιμου εισοδήματος

4. βρείτε την ελαστικότητα της κατανάλωσης ως προς το διαθέσιμο εισόδημα
και δείξτε ότι η κατανάλωση είναι ανελαστική για κάθε   0

8 Άσκηση

1. Υποθέστε ότι  () = () όπου  μία σταθερά (ως προς τον χρόνο).
Βρείτε το ρυθμό μεγέθυνσης της  και σχολιάστε. Σημείωση: έστω ότι
ο ρυθμός μεγέθυνσης της () είναι ίσος με .

2. Υποθέστε ότι  () = (()) όπου  μία σταθερά (ως προς τον χρόνο).
Βρείτε το ρυθμό μεγέθυνσης της  και σχολιάστε. Σημείωση: έστω ότι
ο ρυθμός μεγέθυνσης της () είναι ίσος με .

3. Υποθέστε ότι το πραγματικό ΑΕΠ:  () μεγενθύνεται με 4% το έτος και
ο πληθυσμός:  () με 15%. Ποιός ο ρυθμός μεγέθυνσης του κατά
κεφαλήν πραγματικού Α.Ε.Π;
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4. (s.o.s) Έστω ότι το κεφαλαιακό απόθεμα μεγενθύνεται σταθερά στο χρόνο
με ετήσιο ρυθμό 5%. Σε πόσα έτη θα διπλασιαστεί το κεφαλαιακό απόθεμα;
Απάντηση: Ο σταθερός ρυθμός μεγέθυνσης υποννοεί την εκθετική συνά-
ρτηση

() = 0
005

ως συνάρτηση κίνησης του κεφαλαιακού αποθέματος στο χρόνο. Έστω ότι
“τώρα” το κεφαλαιακό απόθεμα είναι ίσο με 0. Θα πρέπει να λύσουμε
την εξίσωση

20 = 0
005

ως προς τον χρόνο  για να απαντήσουμε την ερώτηση. Έχουμε λοιπόν

20 = 0
005 ⇒

2 = 005 ⇒
ln 2 = 005⇒
∗ =

ln 2

005
≈ 13863

ή περίπου 14 χρόνια.
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