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2 Τίτλοσ Ενότθτασ 

Σκοποί  ενότητασ 
 Να παρουςιάςει ςτον αναγνϊςτθ θ χρθςιμότθτα και θ 

μεκοδολογία τθσ ανάλυςθσ ευαιςκθςίασ των 
παραμζτρων του ΠΓΠ. 

 

 Να προετοιμάςει τον αναγνϊςτθ ϊςτε να αντιμετωπίηει 
με ευχζρεια αλλαγζσ ςτισ παραμζτρουσ του 
προβλιματοσ παρουςιάηοντασ τισ αλλαγζσ που 
ςυμβαίνουν ςτον τελικό πίνακα Simplex και ωσ εκ τοφτου 
ςτθν βζλτιςτθ λφςθ. 
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Περιεχόμενα ενότητασ 

 Τι είναι θ ανάλυςθ ευαιςκθςίασ και γιατί είναι χριςιμθ. 

 

 Αλλαγζσ ςτισ παραμζτρουσ του υποδείγματοσ και 
ςυγκεκριμζνα: 

Μεταβολι των ςυντελεςτϊν κζρδουσ ι κόςτουσ. 

Μεταβολι των ποςοτιτων διακεςιμότθτασ των πόρων. 

Μεταβολι των ςυντελεςτϊν του ςυνόλου των περιοριςμϊν. 

Προςκικθ ι αφαίρεςθ μεταβλθτϊν. 

Προςκικθ ι αφαίρεςθ περιοριςμϊν. 

 

 



Ενότητα 8η 

Ανάλυςη ευαιςθηςίασ των παραμζτρων του 
ΠΓΠ. 
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Τι είναι η ανάλυςη ευαιςθηςίασ; 

• Αφορά ςτθν μελζτθ των μεταβολϊν που κα προκφψουν ςτθν 
βζλτιςτθ λφςθ ενόσ προβλιματοσ γραμμικοφ προγραμματιςμοφ 
εάν ςυμβοφν κάποιεσ μεταβολζσ ςτισ παραμζτρουσ του 
μακθματικοφ υποδείγματοσ. 

 

• Ακολουκοφν: 

1. Παραμετρικι Ανάλυςθ 

2. Ανάλυςθ Ευςτάκειασ 
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Ποια τα μζρη τησ ανάλυςησ 
ευαιςθηςίασ; 

Θα πρζπει να εξεταςτοφν χωριςτά οι κάτωκι περιπτϊςεισ: 

1. Μεταβολι των ςυντελεςτϊν κζρδουσ ι κόςτουσ. 

2. Μεταβολι των ποςοτιτων διακεςιμότθτασ των πόρων. 

3. Μεταβολι των ςυντελεςτϊν του ςυνόλου των περιοριςμϊν. 

4. Προςκικθ ι αφαίρεςθ μεταβλθτϊν. 

5. Προςκικθ ι αφαίρεςθ περιοριςμϊν. 
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Μερικοί Οριςμοί - Ι 

Ασ κεωριςουμε ζνα ΠΓΠ ςε κανονικι μορφι: 

 

 

 

 

 

 

Δίνεται θ άριςτθ λφςθ του                                    και ςυμβολίηουμε με 

                         τον αντίςτοιχο βαςικό πίνακα. Οι ςτιλεσ του  τελικοφ 
 πίνακα είναι   

 

 

 

'

1 1

** *
'1 1

1

2 2

max , , ,

. .

0

, , , ,...,

nx mx mxn

m

m

M M M

s t

xb
c c

b x



  





    
       

      

c x    x c b A

Ax b

x

A
A b x c

A

 0 10 20 0

΄

mx x xx      0    0

 1 2, ,..., ,j mP P PA

0 1, ,..., n  



8 Τίτλοσ Ενότθτασ 

Μερικοί Οριςμοί - ΙΙ 

Μποροφμε να κεωριςουμε ότι εάν οι ςτιλεσ του τελικοφ μασ 
άριςτου πίνακα Simplex είναι                     , τότε: 
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Τελικόσ πίνακασ Simplex 

O τελικόσ πίνακασ κα ζχει τθν εξισ ςφνκεςθ: 
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Μεταβολή ςυντελεςτών κζρδουσ ή 
κόςτουσ  

• Στθν περίπτωςθ τθσ μεταβολισ των ςυντελεςτϊν κζρδουσ ι κόςτουσ     
ςτον τελικό μασ πίνακα επθρεάηεται μόνο θ τελευταία του γραμμι, 
δθλαδι το κριτιριο βελτιςτότθτασ. 

 

• Συνεπϊσ κα πρζπει να κοιτάξουμε εάν κεωριςουμε ότι υπάρχει ζνα νζο 
διάνυςμα                        το πϊσ επθρεάηεται θ διαφορά         .  

 

• Εάν θ διαφορά παραμζνει αρνθτικι τότε θ λφςθ μασ παραμζνει άριςτθ 
ενϊ εάν θ διαφορά δεν είναι αρνθτικι κα πρζπει να ςυνεχίςουμε τον 
αλγόρικμο τθσ μεκόδου Simplex. 
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Παράδειγμα - Ι 

• Να υπολογιςτεί θ άριςτθ λφςθ του παρακάτω προβλιματοσ 
γραμμικοφ προγραμματιςμοφ εάν  
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Μεταβολή των ποςοτήτων 
διαθεςιμότητασ των πόρων 

• Εάν ςκεφτοφμε τϊρα τθν μζκοδο Simplex κα καταλάβουμε ότι θ 
μεταβολι του διανφςματοσ των ςτακερϊν όρων επιφζρει 
μεταβολζσ ςτθν πρϊτθ ςτιλθ του κάκε πίνακα. 

• Στθν κεωρία μασ λοιπόν και ςτο ΠΓΠ αντικακιςτοφμε τθν πρϊτθ 
ςτιλθ όπωσ φαίνεται παρακάτω: 
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Μεταβολή των ςυντελεςτών των 
περιοριςμών 

Σε αυτι τθν περίπτωςθ μποροφμε να ξεχωρίςουμε δφο περιπτϊςεισ: 

 

1. Οι μεταβολζσ δεν αφοροφν τισ βαςικζσ ςτιλεσ τθσ άριςτθσ λφςθσ 
του ΠΓΠ. 

 

2. Οι μεταβολζσ αφοροφν και τισ βαςικζσ ςτιλεσ τθσ άριςτθσ λφςθσ 
του ΠΓΠ. 
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Παράδειγμα - ΙΙ 

• Να υπολογιςτεί θ άριςτθ λφςθ του παρακάτω προβλιματοσ 
γραμμικοφ προγραμματιςμοφ εάν οι δφο πρϊτοι περιοριςμοί 
αλλάξουν ωσ ακολοφκωσ: 
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Προςθήκη ή αφαίρεςη μεταβλητών 

 Μποροφμε να κεωριςουμε ότι κάκε νζα μεταβλθτι που 
ειςζρχεται ι αφαιρείται υπιρχε ςτο αρχικό ΠΓΠ. 

 

 Άρα για τισ μθ βαςικζσ μεταβλθτζσ κα πρζπει να διαγράψουμε τθν 
αντίςτοιχθ ςτιλθ του τελικοφ πίνακα. 

 

  Ενϊ για τισ βαςικζσ πρζπει να βγάλουμε από τθν βάςθ τισ 
αντίςτοιχεσ ςτιλεσ και μετά να τισ διαγράψουμε. 
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Παράδειγμα - ΙΙΙ 
Να υπολογίςετε τθν άριςτθ λφςθ του παρακάτω ΠΓΠ 
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Προςθήκη ή αφαίρεςη περιοριςμών 
 Ελζγχουμε εάν θ βζλτιςτθ λφςθ επαλθκεφει τον νζο περιοριςμό. 

 Εάν ναι ο περιοριςμόσ είναι ανενεργόσ 

  Εάν όχι κα προκφψει μια νζα λφςθ.  

 Για να τθν υπολογίςουμε κα πρζπει: 

1. Να χρθςιμοποιιςουμε το δυικό πρόβλθμα και άρα ο περιοριςμόσ 
να γίνει μεταβλθτι. 

2. Να ειςάγουμε τον νζο περιοριςμό με τθν μορφι εξίςωςθσ ςτο 
βζλτιςτο πίνακα του πρωτεφοντοσ προβλιματοσ και να 
δθμιουργιςουμε μια μθ βαςικι εφικτι λφςθ και μετά να 
εφαρμόςουμε τον δυικό αλγόρικμο Simplex. 
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Παράδειγμα - ΙV 

Να υπολογίςετε τθν άριςτθ λφςθ του παρακάτω ΠΓΠ 
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Τζλοσ 8ησ Ενότητασ 

Ανάλυςη ευαιςθηςίασ των παραμζτρων του 
ΠΓΠ. 
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Χρθματοδότθςθ 
• Το παρόν εκπαιδευτικό υλικό ζχει αναπτυχκεί ςτo πλαίςιo του 

εκπαιδευτικοφ ζργου του διδάςκοντα. 

• Το ζργο «Ανοικτά Ακαδημαϊκά Μαθήματα ςτο Πανεπιςτήμιο Αθηνών» 
ζχει χρθματοδοτιςει μόνο τθν αναδιαμόρφωςθ του εκπαιδευτικοφ 
υλικοφ.  

• Το ζργο υλοποιείται ςτο πλαίςιο του Επιχειρθςιακοφ Προγράμματοσ 
«Εκπαίδευςθ και Δια Βίου Μάκθςθ» και ςυγχρθματοδοτείται από τθν 
Ευρωπαϊκι Ζνωςθ (Ευρωπαϊκό Κοινωνικό Ταμείο) και από εκνικοφσ 
πόρουσ. 



Σθμειϊματα 
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Σθμείωμα Ιςτορικοφ Εκδόςεων Ζργου 

Το παρόν ζργο αποτελεί τθν ζκδοςθ 1.0.   
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Σθμείωμα Αναφοράσ 

Copyright Πανεπιςτιμιο Πατρϊν, Κων/νοσ Κουνετάσ, Επίκουροσ Κακθγθτισ 
και Νικόλαοσ Χατηθςταμοφλου, Υπ. Διδάκτωρ Οικονομικισ Επιςτιμθσ, 2015. 
«Επιχειρθςιακι Ζρευνα και εφαρμογζσ με τθν χριςθ του λογιςμικοφ R. 
Ανάλυςθ ευαιςκθςίασ των παραμζτρων του ΠΓΠ». Ζκδοςθ: 1.0. Πάτρα 2015.  

Διακζςιμο από τθ δικτυακι διεφκυνςθ: ςφνδεςμο μακιματοσ. 

 

https://eclass.upatras.gr/courses/ECON1318/
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Σθμείωμα Αδειοδότθςθσ 
Το παρόν υλικό διατίκεται με τουσ όρουσ τθσ άδειασ χριςθσ Creative Commons 
Αναφορά, Μθ Εμπορικι Χριςθ Παρόμοια Διανομι 4.0 *1+ ι μεταγενζςτερθ, Διεκνισ 
Ζκδοςθ.   Εξαιροφνται τα αυτοτελι ζργα τρίτων π.χ. φωτογραφίεσ, διαγράμματα 
κ.λ.π.,  τα οποία εμπεριζχονται ςε αυτό και τα οποία αναφζρονται μαηί με τουσ 
όρουσ χριςθσ τουσ ςτο «Σθμείωμα Χριςθσ Ζργων Τρίτων».                      

 

[1] http://creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/4.0/  
 
Ωσ Μη Εμπορική ορίηεται θ χριςθ: 
• που δεν περιλαμβάνει άμεςο ι ζμμεςο οικονομικό όφελοσ από τθν χριςθ του ζργου, για 

το διανομζα του ζργου και αδειοδόχο 
• που δεν περιλαμβάνει οικονομικι ςυναλλαγι ωσ προχπόκεςθ για τθ χριςθ ι πρόςβαςθ 

ςτο ζργο 
• που δεν προςπορίηει ςτο διανομζα του ζργου και αδειοδόχο ζμμεςο οικονομικό όφελοσ 

(π.χ. διαφθμίςεισ) από τθν προβολι του ζργου ςε διαδικτυακό τόπο 
 

Ο δικαιοφχοσ μπορεί να παρζχει ςτον αδειοδόχο ξεχωριςτι άδεια να χρθςιμοποιεί το ζργο για 
εμπορικι χριςθ, εφόςον αυτό του ηθτθκεί. 

[1] http:/creativecommons.org/licenses/by-nc-sa/4.0/
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Διατιρθςθ Σθμειωμάτων 

Οποιαδιποτε αναπαραγωγι ι διαςκευι του υλικοφ κα πρζπει 
να ςυμπεριλαμβάνει: 

 το Σθμείωμα Αναφοράσ 

 το Σθμείωμα Αδειοδότθςθσ 

 τθ διλωςθ Διατιρθςθσ Σθμειωμάτων 

 το Σθμείωμα Χριςθσ Ζργων Τρίτων (εφόςον υπάρχει) 

μαηί με τουσ ςυνοδευόμενουσ υπερςυνδζςμουσ. 

 


