MpaKTIKr cuvemaywyn

Na AuBoUv Ta MapaKATwW CUCTAMOTO OXECEWV, OTIOU X , Y , Z TIPAYHOTIKOL aplBuotl

A X>2 (1) B X>2 (1)
2 =x-1 (2) 2 =x-1 (2)
2’ <1 (3)
Ano TG OXEOEIC A ouvenmdyeTal Ao TG ox€oelg B ouvendayovral
2 2 .
z°>1 z°>1 ano (1), (2)
X<2 ano (2), (3)

Avtipaokel pe tnv (1)

Epwtiuata

Mo KABe pia amod Tig OXECELG: X>4 (y>1 kat y<1) (y=21nvy<1),
Bpeite av cuvenaystat

1 Ano tc oxéoslg A 2 ARO tig oxéoelg B 3 Anotnoxéon (w=0n w<0)



Frevikn (kKAaoowkn) L&£a tnG cUVENAYWYNG

‘Evoig GUAAOYLOMOC e Yno9éoeic &1 &, ... , kol Zvunmépaocua
Bewpeltal cwotog otav:

Ye KABe mepimtwon omou aAnBelouv (tautoxpova) OAeC oL UTTOBETELS,

Ba aAnBelEL KAl TO CUUMEPATHA TOU GUAAOYLOHOU.

‘EvaG cuAAoylopog pe  YmoUéoeis &, &, ... b, koL Svumépaocua
Bewpeital Aaviaougvog otav:

Ynapyel nepintwon va aAnBevouv (tautoxpova) OAeC oL UTIOBEDELG,

Kall val LNV oANBeVEL TO CUUTIEPACHO TOU CUAAOYLOUOU.

‘Evaig cUANOYLOUOGELVAL OWOTOG AV Kal UOVo av :
Aev yivetal va Bswpnbei AavBaougvoc.

Otav o cuA\oyLlopOG ue  YmoUéoeig & &, ... ¢, KAl  Svumépaocua Y
elval owotog: Aépe ottt aAndevel n ovveraywyn &1,y ..., by = U

(Y ouvenayetat ano g ¢1, P, ..., d, ).

Ma mPoTacLoKoUG TUTIOUG b1, Poee, bn, U

H ouvenaywyn b1, b5, 00 = U oAnBevel otav:

yla onoladnmote amodoon TLHWY V OTO TIPOTACLAKA YPAUMATA,
elte v(b,and P, ...and ¢,) =false, elte v(P)=true

H ouvenaywyn d1,b; ..., P, |= P SevaAnBelel av kat uovo av :

UTTAPXEL pia (TouAdxLoTov) anodoon TIMWV V OTA TPOTACLAKA YPAUHOTO, WOTE
v(p;and ¢, ...and ¢,) =true, «kar v() =false

H ouvenaywyn b1, by v, On = W aAnBeveL av kat puovo av:
Aev untapyet amodoon TLHWV V OTO TIPOTOOLOKA YPAUUOTO, WOTE
v(pisand d, ...and ¢,) =true, kot v(P)="false



Napadeiyuara

H ouvenaywyn p—>q, —q |= —p aAnBevel
P q pP—>q —q —p
T T T F F
T F F T F
FoooT T F T
F F T T T
H ouvenaywyn pP—>d, 9 |= p bev aAnBevel
Y q p—q true false
T T T T F
T F F T F
F T T T F
F F T T F
H ouvenaywyn true |= p e
false|= p
p |=true



Napadsiypata tavtotAtwy tng dAyeBpac Boole

Ma omoleodnmote TIUEG aAnBelag Twy petaBAntwv p,q,s:
pva=qvp PAQ = QAP
pvigvs)=(pva)vs pA(ans) = (pArag)ns
pvians) = (pva)a(pvs)

pAa(gvs) =(para)vipas)

—(pva) = (=p) A(=q) —(pAQq) = (—=p) v (—q)
——p =p
(p—>4q) = (—p)va —(p—>q) = pA(—q)

Mo omtoLoVCSATOTE TTPOTACLAKOUG TUTIOUS ¢, X, U :
dvi =dvd dAlXAY) = (dAx)Ad

dvixAw) = (dvx)IAldvy)
=P vx) = (=) A (=x) —(dAx) = (=) v (=x) ——¢ = ¢

(@—>0) = (=) v =P —>0) = dA (=)

Noapddelypa PLETATPOTIIC MPOTACLAKOU TUTIOU G€ OUIEUKTLKN Kavovikn popdn (CNF)

=((pArq)Vv(=p A—=q)) = (=(pArQ) A =(=p A=0)) = ((=pV—=0Q)A (=—p v——0))

= ((=pv—a)Aa((p va))

(=pA—=0q))Vv(pAag) = (=pVvp)A(=qVvp)A(=pva)A(=qVa)
=TA(=qVvp)A(=pVa)AT = (=qVvp)A(=pVva)

Ze pila CNF, ta opiopata tou A ovopdlovtal clauses.



MNpotaoclakég TAUTOAOYIEG

O npotaolakog Tumog P eival tautodoyior otav:

yla omotadnmote anddoon TIUWV vV oTa MPoTaclakd ypauuata,  v() =true

1. Otumog Y eival Tavtoloyia av kat uovo av
LoxVeL n aAyePpikn tavtotntaa. P =T.

2. HaAyeBpkn tavtotnta ¢ =P oxUEL av kot Uovo av o TUTIOG
(dAY)V((—=d)A(—Y)) elval tautoloyia.

H tavtotnta ¢ = woxveL av kot uovo av
oL Tumol (d > U), (L—>d) elvaiLtavtoroyieg.

H tavtotnta ¢ = woxVeL av kat uovo av ot TUToL
(d—> ), (—d) = (=) eivaw tavtoloyieg.

Fevikn W6£a tng tavtoAoyiag

Av o tumog P €xelLTiun aAnBelag true oe kABe nmepinmtwon , o P ovoupdletal tautoAoyia.

Feviki 6€a TNG CUVENAYWYNG

AvoLtomot &1, §,..., ¢, (umodéoeic) kat ¢ (ouvumépaoua) elval TETOLOL WOTE:

o€ KAOe nepimtwon 6mou aAnBelouv (tautoxpova) OAEC oL UTIOBETELC,

Ba aAnBelEeL KAl TO CUMMEPACUA

Aéue 0Tl aAnUevel n ouveraywyn &1, Py ..., b |= U

Fevikr) ox€on towtoAoyiog / cuvenaywyng

Houvvemaywyn &;,9, ...,d,|= ¢ aAnbBeve, av kat uovo av
0 TUTOG (Pr1ADy .. AD) > P elval tavtoAoyia.

O tunog Y eilval tautoAoyia, av Kat Lovo av
nouvenaywyn T |= ¢  aAnBeleL



Epwtiuara

1 Mote (ya moloug tumoug) aAnBelouy oL TTAPAKATW CUVETIOYWYEG;

true |[= AAnBeveL otav: v(P) =true yla kaBe amodoon TLHWY V
otuno¢ Y eival tautodoyia

false |= AAnBelel yla omolodnmote tuno P
d |= true AAnBelel yla omolodnmote Tuno ¢
¢ |= false AAnBevel otav: v(P) =false yla kaBe anddoon TIHWV V

oTtuno¢ Y elval pnN-lLKavorotnoLuog

2 Amnobeifte ot: H ouvenaywyn S, Py, P = U aAnBevel, av kat pévo av
0 TUTOG (Pr1Ad; .o.AD) > P elval tautoAoyia.
MNapadeiypata TauToAoyLwV: (pArq)—>(gap) (pAg)—q

—(pAq) > (=g Vv —p) —q—> —(pAQq)

3 Eotw otLyla toug tumoug ¢, P, ¥, , aAnBeveL n ouvenaywyn ¢ |[= (P1v P,).
Elval owoto otL Ba aAnBevel pia (touAdxlotov) amo Tig dl=v1, ¢ |=U,;

true |= p v (—p) true |= p true |= —p

4 TMoLlEG oo TIC MOPOKATW CUVETIOYWYEC aAnBevouv navta (yia onoovaodnmote ¢, P ) ;
oV |= ¢ d> = —=dVvi
PAY = o> do>U =AY



