Hopadeiypoto ol eV

E&etdlovtag Tig dNADGES TOL aVTIGTOWYOLV GE OPIGUEVOLS TUTTOLVG A” TAENG, Pplokovpe moEg
1010mreg ekppdlovv. Kabe d10mro avapépetor e £va poviého M kau otoyeio a, b, b’, ¢ tov
nediov opiopuod tov M — 10 a avrkadioTd ™ peTofAnm X, 0 by y,10 b TV Y kouto C

™mv Z.

1

Eoto yiotnog (=X =yY) A =(X=2))A=(y=2).

H dMhoon \ylM(a, b, €) 1oyveL yo o povtéAo M kou ta oToryeion @, b, €, av kor povo av:
to a, b, ¢ eivan drapopetikd petac&d Toug.

‘Ecto y o tmog IX (3y (32 yy)). HdMroon \VM 1oyOEL Y10 TO povtého M,

oV Kol LOVO av: 10 Tedi0 opopov Tov M mepEyEl TOLAQ IoTOV Tpio GTOLYE DL

‘Eoto ¢ otmog VX (VY (X =VY) ).
H oniwon (pM 1oYVEL Y10 TO Lovtédo M, av Ko ovo av:
10 Tedi0 opopov Tov M mepiEyel povo £va GTOYE .

‘Ecto @y o tomog —(IX (Fy (X =VY) )) .
H énMioon (poM &xel v 10w T aAnfetog pe m dMAwon (pM , V10, OTTOI0ONTOTE OVTELO M.

Epothua 1 Bpeite tOHmovg mov ot avtiotory€g Toug ONADCEIS £xovv TV 1010 Tiun aAndeog
pe myv mopamdve SMAoon \;/M , V10, OTOLOONTOTE UOVTELO M .



2 ‘Eva povtého M, pe medio opiopov U kon pe pio dipuepn oxéon p, pmopei va Bewpnbei og éva
katevbovouevo ypapnua G = (U, P), 6nov: vrdpyst akpr amxd thv Kopuen U oTny Kopuen V,
av kot povo av p(u, V) = true.

‘Ecto ¢q 0 tomog 3y R(X, y) . H dnlwon (le(a) 10yOEL OV Ko LLOVO OV
oto ypapnua G kopven a €yxet EEm-Pabud tovAdyotov 1.

‘Ecto ¢, o tomog 3y (Y ((R(X, Y) A RX Y)) A =(y=Y))). HdAwon (ng(a) 1oyvEL
av Ko pévo av: oto ypapenuo G n kopven a éxet EEm-Pabud tovidyiotov 2.

Eoto g3 0 tomog VY (VY (—R(X ¥) v -RXx y) v (y=y))).

H 8hwon 03(a) &xet v avifem Twn aABetag oo ™ dNimon 0, (),
vio. kaOe povtélo M kou yio omolodnmote otolyeio a .

Emopévag, n 0nimon (p3M(a) 1oYVEL AV Kot LOVO O:

oto ypaenuo G n xopuven a éxet £Ew-Pabud to moAd 1.

Epdnpa 2 Eotw ¢4 0 thmog vy (VY ((RX y) A R, ¥)) = (y=VY))).
EmPepordote 6011 1 dNlwon (p4M(a) 1oyvEL av kot puovo av: oto ypapnuo G m kopver a
éxel EEm-Pabpo to moAL 1.

! Ano8iSoupe 0To CUPBONO — TIPOTEPAULOTNTO EVOVTLTWV V, A.



‘Eoto vy, 0tnog —(32 (RX, ) A (=(z=y) A =(z=VY)) )).
H iwon w;V(a, b, b") 10Y0EL AV Kot LLOVO av:
oto ypdonuo G mn kopven a dev €xel oKUN TPOS KOPLOTN drapopetikn amnd Tig b, b”.

Ottomot VZ(—R(X 2 v((z=y) v (Zz=Y))) xu VZ(RX 2 —>((z=Yy)Vv(z=Y)))
AVTIGTOLOVY 6& SMADGELS TTov &xovy TV 1d1a Ty cAfdctoe pe ™ SHhoon iV (@, b, b")
yia. omoloonmote poviédo M kou omoiodnmote otoyeio a, b, b’

‘Boto y o tomoc 3y Ay yy) . H dihwon yM(@) woydet av kot povo av:
oto ypaenuo G n xopven a éxet £Ew-Pabuod to moAL 2.

Epotyua 3 Bpeite éva tomo 04, pe elevBepeg petafAntég X, Y, €101 OOTE
n dfroon 0,Y(a, b) va wydet av ko pévo avi oto ypaenuo G 1 KopueR a
dev €xel aKUN TPOG KOPLEN S1OPOPETIKN amd v b .

Epotyua 4 ‘Ectw 6 o tomog 3y (Vz (R(X, 2 — (z =Y)) ). EmPePoudote 611
n ONAwon GM(a) woyveL av Kou uévo av: oto ypdenua G 1 kopoven a €xel EEw-Pabuo
T0 OV 1.



Hopadeiypoto covenaymyo®yv

1 ‘Eoto ¢ o omog VX (VY (R(X, ¥Y) A R(Y, X)) )

ko y o tomog VX (VY (R(X, y) = R(y, X)) ) .
EmPepordvoovpe 6011 @ =y :
‘Eoctw M éva povtélo -- pe medio opiopod U ko pe pio dyuepn oyxéon p -- 6mov (pM =true .
I'o omolodnmote otoyeion a, b tov U, Ba eivor p(a, b) = true xou  p(b, a) = true .
Apa Oa eivor ko (p(a, b) implies p(b, a)) = true , yia orowdNmote a, b oto U . Apa \VM =true.

EmPepordvoovpe 011 Wy |[# @ :

‘Eotow M 10 povtédo pe medio opiopov U = {1, 2} xou pe dipepn oxéon p , 0mov:
p(a, b) = true av xor pévo av (@ b)y=(1,2) eite (a,b) =(2,1).
E&etalovtag Tic duvatég meputtdoelg, PAETovpe 0T Yo omoadnmote a, b oto U Oa sivon
(p(a, b) implies p(b, a)) = true. Apo. ™ =true.
Onwg, vy (8, b)=(1, 1) cite (a, b) =(2, 2) Oa eivor (p(a, b) and p(b, a)) = false .
, M _
Apa ¢ =false .

Epothua 5 Eoto ¢ o tomog (R(X, ¥) A R(Y, X)) «ar y o mog (R(X Yy) = R(y, X)) .
EmBePoardote 6t1 @ |= ¢ o 0Tl Y | @ .

Epotyua 6 'Ecto 0 o tonog Iw(Vz (S@) - (z=w))).

Eoto 6" otomog  Vy (VY ((S(Y) ASY))=> (Y =Y))).
EmBepouwote 6t 0 |==[06".



2 ‘Eotow A éva cOpPoro oyéong pe tpio opiocpata, kor M éva poviého pe pio tpyuepn oxéon
d , mv omoio maplotdvovue wg éva mivako T pe otqihe¢ NAME , ADDR, ID : pio 3-dda (N, a, i)
Oo mepiéyeton otov wivaka T av kou povo av (N, a, i) = true.

And tov mivoxka T katackevalovpe éva mivaxo Ty pe omiec NAME , ADDR | mopoieimovrtag

™ omAn ID.
‘Eoto 0, 0 omog Iz A(X, Y, 2) , €6t OTL T0 6ToKEio N avtikoOiotd ™ petofAnt| X

KoLto atyv Y.
H oniwon GlM(n, a) woyvet, av Kot povo av n 2-ada (N, a) mepiEyeTon otov mivaka T .

Amd tov mivako T katackevalovpe emiong éva mivoxka T, pe omieg ADDR, ID , mapoieimovrog
™ omAn NAME.

‘Ecto 0, 0 omog IX A(X, Y, 2) , £6T® 0TL T0 oTotKeio | aviikofiotd ™ petaPinty Z.

H dnhoon 0, (a, i) oybeL, av kot povo av 1 2-ada (a, 1) mepEyeton otov mivaka T, .

O mivakag join(Ty , T,) amoteheiton amd tig 3-adec (N, a, i) , Yo TG omoieg

(n, @)eT; xau (a, NeT, .

‘Boto 0 o tomoc 01 A 0, . H dfhoon 0M(n, a, i) woydet, av kon pévo av n 3-ada (0, @, i) mepéyetar
otov mivoxo join(Ty, T,) .

Epotnhua 7 EmPeforwote 6t A(X Y, 2) |= 01 A 05 . Zoumepdvete 6Tt T < join(Ty, Ty) .

Epotnua 8 EmPefoucdote 6t = (014 0,) > AKX Y, 2) .
Yvumepdvete 011 vdpyel wivakog T,y tov omoio join(Ty, To) z T .

‘Eoto ¢ o omog VX Vy VZ VX VZ' ((AX, Y, ) A AX, Y, Z)) > (X=X)).
H dMhoon (pM woybet, av kot povo av 1 omin ADDR tov wivaka T eivon xdeidi

ywo ™ omin NAME .

Epothua 9 EnPeporwote 6t ¢ |= (014 02) > AKX Y, 2) .



