Kavovag V introduction

Napadeyua la Na Seiytel 0tLaAnBevel  |= Vz(Q(z,y) — Q(z,y)) (1)

Eotw a pla “tuyaia tiun” ™ petaBAnTAC z:
Apkei vo Selytel oTL = (Qa,y) —» Qa,y)) (2)

Jnusiwon  Houvlnkn (2) slval ikavn kat avaykaia yla vo oAnBevetn (1)

[ 1. Qa,y) un6Beon
2. Q(a,y) 1] 1, copy
3. (Qa,y) — Q(a,vy)) {1, 2}, implies — introduction

forall u - introduction

[ ... d[u0/u] 1] uO véa tomikn petaBAntn

Yuo

Opdotnta tov kavova forall u —introduction

o ortotodnmote tumo ¢ yla tov omoio aAnBeVeL pLa cuVeETAYWYN

2 |= ¢[u0/u] oOmou I kAmoLo cUVOAO TUTIWV,
u0 éev epdaviletai ota %, o

Oa aAnBevEeL KaL N CUVETTAYWYN Y |= Yuo
Napadbeyua 16 Na amobeytet turuka ot |-- Vz (Q(z,y) —» Qlz,y))
[ u0 véa tomikn puetaBAntn
[ 1. Q(uo,vy) umn6Beon
2. Q(uo,y) ] 1, copy
3. (Quo,y) = Quo,y)) ] {1, 2}, implies — introduction
4. Vz(Qz,y) — Qz,y)) forall z—introduction ot {1 ... 3}

¢ eivar (Qz,y) — Q(z,v))
éd[u0/u] eivar (Q(u0,y) — Q(u0,vy))



Znueiwon 1 Houvenaywyy ¢[u0/u]|= Yud &ev aknBelel yevika
Na Bpebel avtumapadetypa yiato 6tt - Q(ul,y) |= YuQu,y)

g elvain oxéon "<" yLo TOUC AKEPALOUG
u0 malpvel TNV Tun 2 y maipveltnv Tun 3

Napadeyua 1y H petaBAnt u0 mpemeL va eival VEa - va Unv £xeL Ndn epdavioTel.

Agv amodelkvueTaL TUTka otL - Q(z,y) |- Vz Q(z,vy)
1. Qz,y)

[ z véa petaBAntn ?

2. Qz,y) 1 1, copy

3. Vz Q(z,vy) forall z—introduction otig {2}

¢ sivar Q(z,y) dlz/z] etvar Q(z,y)

Napadeyua 16 H petaBAntn u0 mpEnel va elvat Tormikn - va unv epdaviletal
adou kAeloel n umo-anodelen omouv dSnAwvetarn uo .

Aev amodelkvueTal TUTIKA OTL |- Vz (z=u0)
[ uO torukn petaPAnt ?
1. (u0=u0) ] OVOKAOOTLKOTNTO TOU =
3. Vz (z=u0) forall z—introduction ot {1}

¢ elvat (z=u0) é[u0/z] eivar (u0=u0)



Napadbeyua 2 Noa amodelytel TUTKA OTL Yz ——Q(z,y) |-- Vz Q(z,Yy)
Vz _'_‘Q(Z ’ y) |" Vx Q(X ’ Y)
1. Vz ——Q(z,y)

[ u0 véa tormikn uetaBAntn
2. ——Q(u0,vy) 1, forall z - elimination
3. Quo,y) 1 2, not not - elimination
4. Vx Q(x,y) forall x — introduction otic {2, 3}
¢ eival Q(x,y) é[uo / x] eivar Qu0,y)
Epwtnua 1 Eotw otL divetal pia tumikn anodentov ¢ |- ¢ ,

omnou gepdavilovral HOVO TPOTACLOKA CUVOETIKA. MTOPELTE VO KATOLOKEUAOETE

lia turukn anddentov Vxd |- Vx Y ;

Epwtnua 2 Eotw otL n petafAnty x Sev eivat eAeVBepn otoug tumoug 6, n .
Noa arnobewytel Tumika ott: 0 |- vYx(@vn)



Kavovag 3 elimination

Napadeyua 3a Na Seytel 0t aAnBever Iz ——Q(z,y) |= 3Ix Q(x, V) (1)

Eotw a pia “katdAAnAn tiun” tng petaBAntig z, wote va aAnBevel ——Q(a, y) :
Apkel va delytel otL ——Q(a,y) |= 3Ix Q(x,y) (2)

Jnusiwon  Houvlnkn (2) slval ikavn kat avaykaia yla vo oAnBeveln (1)

1. —|—|Q(OL , Y)
2. Qa,y) 1, not not - elimination
3. Ix Q(x,y) 2, thereis x —introduction

thereis u — elimination

Ju [ #[u0/u] ... x 1] uO véa tomikn petaBAntn

OpU¥otnto tou Kawvova thereis u - elimination

[a orotovodnmote Tumou¢ ¢, X yla Toug omoloug aAnBeUOUV Ol CUVETTAYWYEG

2= 3ud 2, ¢[uo/ul |= x

OToU X KAToLo cUVOAO TUTTWV,
u0 éev epdaviletarota 2, P, x:

©a aAnBevel KOl N CUVETAYWYN I = x

MNapabeyua 36 Na amobelytet turika ott 3z ——Q(z,y) |- 3Ix Q(x,y)

1.3z ——Q(z, )

[ 2. ——Q(u0,vy) u0 Véa tomikn uetaBAntn
3. Q(uo,vy) 2, not not - elimination
4. Ix Q(x,y) 1 3, thereis x — introduction

5. Ix Q(x,y) thereis z — elimination otic 1, {2, 3, 4}



Znueiwon 2 H ouvenaywyn Jud |= ¢[ud/u] bev aAnBelel yevika
Na Bpebel avtimapadetypa ytato 6tt  JuQ(u,y) |= Quo,y)

g elvain oxéon ">" yLo TOUC AKEPALOUG
u0 malpvel TNV Tun 2 y maipveltnv Tun 3

Napadeyua 3y H petaBAnt u0 mpemeL va sival VEA - va NV £xeL Ndn epudavioTel.

Agv amodelkvietal turmka ot 3y Q(z,y) |-- Iy Qly,y)
1. dyQ(z,y)
[
2. Q(z, 2) z véa petafAnti ?
3. dyQly,y) 1 2, thereis y — introduction
4. Ay Q(y,y) thereis y — elimination otic1, {2,3}

Napadeyua 36 H petaPAntn ul mpémnel va ival tormikn - va pnv epdaviletal
adou kAeloel n umo-anodetEn omouv SnAwvetarn ul .

Agv amodelkvuetal turika ott Ay —(z=y) |-- —(z = u0)
1. dy—(z=Yy)
[

2. —(z=u0) Z ToTukn HetaBAntn ?

3. —(z=u0) thereis y — elimination otg1, {2}



Napadbeyua 4 Na amobeytet turuka ott Jy (FzQ(z,vy)) |- Fz(3TyQlz,y))

1. Jdy (JzQfz,y))

[ 2. (3zQ(z,u0)) u0 véa tomikn petapAntn
[ 3. Q(ul, u0) ul véa tomikn petapAntn
4. Q(T0, T1) 3, copy TO sivat ul, T1 sivoe u0
oTtoX0¢ 5
5. (dy Q(To,vy)) 4, thereis y — introduction
otoxoc 4
6. 3z (3JyQlz,vy)) 5, thereis z — introduction
otoxo¢ 3
]
7. dz(3dyQ(z,y)) thereis z — elimination otic 2, {3 ... 6}
otoxog 2
]
8. dz(3yQ(z,y)) thereis y — elimination otig 1,{2...7}
otoxog 1
Epwtnua 3 Eotw otL divetal pia tumikn anodentov ¢ |- ¢ ,
omnou gepdavilovral HOVO TPOTACLOKA CUVOETIKA. MTTOPELTE VO KATOLOKEUAOETE
pio turukn anodetntov Ixd |- Ix P ;
Epwtnua 4 Eotw otLn petaPAntr x Sev elval eAevBepn otoug TUMoug 6, n .

No artodeiytel tumika ott: IXOAm) |- 6



Napadbeyua 5 Na amodetet turuka ot Iy (VzQ(z,y)) |- Vz(3IyQlz,y))

1. dy (VzQlz,y))

[ 2. (VzQ(z,u0)) u0 véa tomikn petapAntn
[ ul véa tomikn petapAntn
3. Q(T1, u0) 2, forall z—elimination
4. Q(ul,T0)) 3, copy TO eivat u0, T1 eival ul
otoxoc 4
5. (dyQ(ul,y)) 4, thereis y —introduction
otoxo¢ 3
]
6. Vz(3yQ(z,y)) forall z—introduction ot {3...5}
otoxog 2
]
7. Vz(3dyQlz,vy)) thereis y — elimination otig 1,{2 ... 6}

otoyocg 1



