OE1 - Baowa Madnpotika
MoOnpoatikn erayoyn

2vvnOicuévy palbnuatiky eraymyn

H opyn e pobnuotikic eraywyne yio dedouévn npotaciakn cvvdptmon II(n) -- émov N givor aképora
petafint -- eivot n TopokaTo:

‘Eoto 611 £ovpe to e€NG:

(o) H npotaciokn cvvaptnon I1(n) éxet tiun aAn0elog true oe kdmowa apyiky wepintwon, N = o .

B) ['a omoroonmote (ouykekpuévo) aképoto K omov K > a, 1oy0el 10 Tapokdto exaywyixo fruo.

Oewparvrac wg dedouévny v eroywyikn vwobeon, OTL.

N mpotaciakn cuvaptnon II(n) &xel tun aAnbewog true , yio n =K,
emoAnOevetan to eENG (yrovuevo:
n mpotactoxn cvvaptnon II(n) £xel tiun ainbewog true , yio n = K+1 .
Me Baon ta (o, B) , LTOPOVUE VO GLUTEPAVOVLLE OTL:

H potaciokn cuvdptnon II(n) £xet tiun adnbelog true , yio kébe N> o .

I'evikn pabnuotixy exaywyn

H oapyn ¢ yevikng uaOnuotikng emaywync ywo. dedopévn mpotacioky cvvaptmon II(n) -- é6mov n eivol
aKEpoLol LETAPANT -- €lvor 1 TOPAKAT®:

‘Eocto 611 £qovpe to e€Ng:

(ar) H mpotaciakt) cuvapnon II(n) £xet yun aAndelog true oe xkamowo apyikny mepintwon, N = . .

B) [No omorodnmote (cuykekpuévo) aképoro K omov K > a, woydel 10 mapokdto exaywyixo fruo:

Oewparvrac wg dedouévny v emoywyikn vwobeon, OTL.

N mpotactokn cvvaptnon II(n) &xel i oAnbewog true , yio a <n<K,
emaAnOevetan t0 eENG {rovuevo:
N mpotaciakn cvvaptnon TI(n) Exel tyun aAnbewog true, yio n = K+1 .
Me Bdon ta (o, B) , LTOPOVUE VO CUUTEPAVOVLLE OTL:
H mpotaciakr cuvaptnon II(n) £xel tyun aAnbetag true , yio xdbe N> o .
Hapdderypo. 1 No anodstytel 0t yro. kabe axépato n>1, n! > (nfe)" — 6mov e eivan 1
yvoot otafepd, €=2,718... (Bdon tov puoikdv Aoyopibumy).
XPNGULOTOOVHE TNV apYN TS LEONUATIKAG ETAYMYNG, Y10 TV TPOTAGLAKT cuvaptnon  « n! > (n/e)" » .
Apyixii mepintwon  Eoto n=1: wyde 6t 11> (1/e)t.
Eraywyro frua Hoipvovpe N =K > 1, kon vwobétovpe ot oyvet K! > (K/e)* .

[Tpéner va emaAnbevcovpe 10 {yroduevo, (K+1)!'> ((K+1)/e ).



Amd v enoyoyky veobeon maipvovpe  (K+1)! > (K/e)® (K+1) , ondte yua to (ytodpevo apkei va deifovpe

ot (K/e)*(K+1)> ((K+1)/e )", snhadn (petd amd mpaéewc) 6t e > (1+ (1/K))*, mov woydet..

Hapdderypo 2 H cvvépmon fib(n) opiletar yia kdbe axépato N> 0, avadpopka:
fib(0) =fib(1)=1, «xauyww n>2, fib(n) = fib(n-1) + fib(n-2) .
No anodstytel 0t yro. kabe axépaio N >0, fib(n) > (1.6)"* .

XPNGILOTOLOVE TNV APy TNS YEVIKNG HLOONUOTIKNG ETOYWYNGS, Y10 TNV TPOTAGLOKT GLUVAPTN O

«fib(n) > (1,6)" " ».

Apyixn wepintwon  Eoto n=0: 1oydel 6Tt fib(0) > (1,6)".

Enaywyio frua YroBétovue 011, yuo ke N oto didotuo 0 <n <K, woyvet fib(n) > (1,6)"* .
Ipénet va enaindevcovpe 1o (produevo,  fib(K+1) > (1,6)° .

INa K=0: 1oyeldét fib(1) > (1,6)°.

INao K>1: and tov optopud ¢ cuvaptnong fib éxovue fib(K+1) = fib(K) + fib(K-1) .

Amd Vv enayoykn vedBeon maipvovpe fib(K) > (1,6) ", fib(K-1) > (1,6)? , omote yw 10
ntoduevo apkel va dei&ovpe OtL (1,6)+ (1,6)2 > (1,6), om dnhady (etd and TpEeic)

(1,6) + (1,6)° > (1,6)?, TOL 1GYVEL.
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