I'paonpo 016VVEKTIKO OC TPOS UKUESG

‘Eva un-katevBuvopevo ypaonua G = (V, E) ovoudleton

OLGVVEKTIKO MG TPOS OKNES UOVOo OTAV.

[ omo10dnmoTe S1oQOPETIKG GToLKEd X, Y TOL V R.(X, y) =true.

‘Eva un-xatevBovouevo ypadonuo G = (V, E)
elval pun- OLGVVEKTIKO MG TPOS OKUES UOVO OTOV:
Yndpyovv 0o dapopetikd otoreio X, y tov V, dote:  R(X, y) = false .

EPQTHMA 1 EmBepordote oti: éva ypdonua mov Exet
HOVo uio kopven, Elvol SIGLVEKTIKO MG TPOG OKLLES.

EPQTHMA 2 EmPefordote ot £va un-katevbovopuevo ypdonuo
OV EYEL YEPVPOL OEV UITOPEL VAL EIVAL SIGVVEKTIKO MG TTPOG OUKLLES.

EPQTHMA 3 ‘Eotow G éva un-katevBouvopevo ypaenua mov ivar
n évoon tov kKokAov Cl...Cn, 6mov kdbe kdxhog Ck &yet

uio TovAdy1oToV Kov Kopuen e tov kokAo C(k+1) .

EmBepaidote ot1: T0 G €lvar S16VveKTIKO G TPOG OKUES.

EPQTHMA 4 EmBepardote ot1 T0 mopaxdatw ypdonuo G
elvat O10VVEKTIKO MG TPOG AKUES.

EPQTHMA 5 EmPepoarvote 611 610 Yphonuo G
dgv VIAPYEL KAEIGTO 1YVOg TTOL VO TEPLEYEL OAEG TIG KOPLPEGS.



ALGUVEKTIKI] 6LV/G0. G TPOS UKPES KOPLPNGS U1-KOTELOLYOREVOL YPOPNRATOG

Eoto G=(V, E) éva un-katevBovdpuevo ypaenua kot u pio kopoven tov G .

Ovopdlovpe SIGVVEKTIKT) GUVIGTMOGO MG TPOS OKUES TG KOPLENG U,
10 emayouevo vmo-ypaenuo H(u) tov G:

(1) pe xopvpég AX(u) ={u}u {x| ainbever 6Tt u R, X }, ko
(2) ue oheg Tic akpég Tov G oL GLVOLOLY KOPLPES Tov AX(U) .

EPQTHMA 6 ["a kéBe Kopve1 TOL TAPAKAT® YPUPHUATOC,
Bpeite TNV S1GLVEKTIKY] GLVICTAOGO TNG MG TPOG AKLLES.

AS(11) = AZ(12) = AS(13) = AX(14) = AZ(15) AZ(9) = {9}

AX(1) = AX(2) = AX(3) = AX(4) = AZ(5) = AZ(6) = AX(7)



EPQTHMA 7 EmBepordote ot1: Av éva un-katevbovopevo ypaenuoa G
givat SIGVVEKTIKO MG TPOG aKUES, Yia kaOe kopven U Oa sivor G = H(u) .

EPQTHMA 8

‘Eoto G=(V, E) éva un-katevbovdpuevo ypaenua kot u , V kopueés tov G .
EmBeforwote 0t Av U € AX(V), Oa givar AZ(U) = AX(V) .

EPQTHMA 9 ‘Eoto G=(V, E) éva un-katgvbovdpevo ypaenpua.
EmBepordorte ot

1) Kabe ovvoro AZ(U) eivor un-kevo.
2) T kabe kopven V vapyel kamola U wote V € AZ(U) .
3) Av AZ(u) # AX(V), ta. oOvora AZ(U) , AZ(V) Oa givar Eéva.

Av y e AZ(U) xou Y € AX(V), ando to EPQTHMA 8
Oa eivar AZ(Y) = AX(U) ko AZ(Y)=AX(V), dpo AZ(U) = AX(V) .

O1 010VVEKTIKES GVVIOTWOES (IS TPOG OKUES EVOS UN-KATEVODVOUEVOD YPAPHUATOS
Oo. eivar un-keva. CEva, orouepiouata.

EPQTHMA 10

‘Eoto G éva un-katevbouvopuevo ypdonua,
H(V) 1 0100veKTIKT] CUVIGTOGO OC TPOG OKUES TNG KOPLPNG V.
EmBeformwote 0t TO ypdpnuo. H(V) &ivau diovvektiko w¢ mpog okuég.

Mo X,y omotadnmote S10QopeTIKE oTotyeia Tov V !
Orav X,y eivon 010 1010 dapépiopa, R.(X, y) = true

EPQTHMA 11

EmBepardote ot1: 'Eva un-katevbuvopevo ypaenua G gival S1cuvekTiKo
¢ TPOG aKUES av kar uovo av: G =H(U) , yw kébe kopven U .



EPQTHMA 12
‘Eoto G =(V, E) éva un-katevBovopuevo ypbonua,
H(V) 1 0100veKTiK] CUVIGTOGO OC TPOG OKUES TNG KOPLPNG V.
EmBeforwote 0t1: 11 kdbe kopven Yy tov AX(V) ,
av YR X, nkopvepn X Qo civar oto AX(V) .

[a X, Y omotadnmote 010QopeTIKE oTotyeia Tov V !
Ortav X,y oev gival 010 1010 dapuépioua, R.(X, y) = false

Ano to EPQTHMATA Y, 10, 12 :

O1 010VVEKTIKEC TOVIOTWOTES WC TPOC OKUEC EVOC
Un-KatevBovouevoo ypapnuatog eivor orousploudg yio vy R,




ALOPEPIGPOG OE OIGVVEKTIKEG GUVIGTMGES (G TPOS UKUES

‘Eotow G=(V, E) éva un-xatevbovopevo ypdonua, H(Ul) ... HUA), A>1

01 J10POPETIKES OIGVVEKTIKES GLVIGTOGEG MG TPOS OKUES TOV KOPLP®DV TOV.

A

B

Ta vro-ypagnuata H(ul) ... H(UA) eivon drovvektikd we mpoc axuée,

KoL StopepilovV TIg KOPLYES kKat ta kAgtato. iyvy tov G .

Ta vro-ypapnuate H(ul) ... H(UL) sivor o uovadikos Stopepiopoc
TOV KOPLOOV Kol TV KAEIOTAV Lyvav Tov G, GE VTTO-YPOPT LOTOL
OV €IVl J10DVEKTIKG, (OG TPOS OKUES.

EPQTHMA 13 'Eotow G=(V,E) évaypaonuo, kon G1.. Gk, k>2,
Evac OOUEPIGIOS TOV KOPLYDV Kol TV KAEloTwV 1yvay Tov G
o€ un-kevd Eéva, dopepiopotal.

EmiPefoarnote ot Kdbe drapépiopa Ba eivon Evoon
OLGVVEKTIKOV GUVIGTOCOV MC TPOC oKUéEC tov G .

EPQTHMA 14 'Eotw G=(V,E) évaypaonua, kon Gl.. Gk, «>2,
évac OapePIoos TV Kopuedv Tov G e un-kevd E€va dlapepioporto

OV €IV J10DVEKTIKG, (G TPOS OKUES.

EmPepoarnote 6t Kabe drapépiopa Ba eivon vmo-ypdonuo
KATO0C OIGVVEKTIKNC GUVIGTAOGOC MC TPOC akUéC tov G .

EPQTHMA I5 ‘'Eoto Gl=(V1,El), G2=(V2, E2), ypophuota
OV £IVaL OIGVVEKTIKA MG TPOG OKUEC.
EmPepardote 6ti: Av ta G1, G2 éyovv pia (TOvAG)1OTOV) KOIVI KOPLON,

10 yphonuo Gl U G2 Ba sivar S16VVEKTIKO OC TPOG OKEC.

EPQTHMA 16 'Eoto I éva ypdonua, G éva d160vekTIKO OC TPOG OKUES

vro-ypapnuo tov G, kot 6 éva kAe1otd iyvog Tov I' mov mepiéyet
wia (tovAdyiotov) kopven tov G .

EmPefoardote oti: To ypaonuo G U & Ba eivor 6100veKTIKO G TPOS OUKUEC.



YToLOYIOGPOG TMV OLGVVEKTIKMV GUVIGTMOMOV MG TPOS UKUES

‘Eoto G=(V, E) éva un-xatevbovouevo ypdonua, kot el ...ek, k>0
o1 yépvpes tov G .

A Mio axun € ={u, v} tov G dev gival yépupa, v kat uévo Gy

ol U,V &ivar otnv 1010 S1IGVVEKTIKN GLVIGTMOCO MG TPOS aKUES Tov G.
Avnoaxun e={u, v} dev eivar yépupa Oa mepiéyetal o KHKAO,
gmopévog  R(u, v) =true ko VvV e AX(U).

Avnokun e=q{u, v} eivaryépupa, R(u, V) =Tfalse
Kot V¢ AZ(u) .

B ‘Eoto H 7o ypaonuo mov mpokvmtel aporpmvag omd 1o G
TIC OKUEG TTOV €1Vl YEPUPES: Ol GLVEKTIKEC GLVIGTOOEC TOL H
Ba efvat o1 SIGVVEKTIKEG CUVIOTAOGES G TPOC AUKUEC Tov G .

210 H 0gv mpokumtovy véeg Yépupec mov dgv vnpyay oto G :
dpo kaBe axpun tov H Ba mepiéyetor o€ KOKAO.

EPQTHMA 17 EmPePorvote 6ti Av Eva un-kotevBuvOopevo ypaenua
oev Exel yépvpa, Ba etvor O1GVVEKTIKO MG TPOS OUKUES.

EPQTHMA 18 ’'Eotw G=(V,E) éva un-katevbovouevo ypdonua,
Kot u pio kopven tov G . Ieprypayte pio uéBodo yo va vroAoyiotel
TO GUVOAO KOPLODOV AX(u) = {u} U { x| aAnbeder 6Tt uR X }.



EPQTHMA 19 To ypdonuo G &ivol S16VVEKTIKO OC TPOG OKUEG, Kol X, m, Yy
etvan dtpopetikég kopveés Tov G . Na katackevaotet Eva iyvog tov G,
LE AKPQ TIG X, Y, TTOL VO TEPLEXEL TNV m .

I £va, KAEIGTO 1VOg OV TEPLEYEL TIC M, Y
18 éva, povomatt amd tnv X oty Yy
w M TPWTH KOPLET] TOL | OV AviKeL kKo 6t0 1

{yvog J: okoAoLO®D TO P amd TNV X OGNV W,
Kol cuveyilo pésm tov I, mpog v M kot PeETd ¢ v Y



Ipapnuo H(G) 1@V 016VVEKTIKOV GUVIGTOGOV OG TPOS aKnés Tov G

11 G

Kopvpéc e H1: {11, 12,13, 14, 15, 16} Kopvpéc e H2: {9}
Kopvpéc e H3: {1, 2, 3, 6,5} Kopvopéc e H5: {7}
Kopvopéc e H4: {0, 4, 10, 8}

H(G)

H1 O n2

H5



EPQTHMA 20 EmPePourdote 0Tt o kdbe un-katevBovouevo ypdonua G,
TO YPAPTLO TOV SIGVUVEKTIKOV GLUVIGTOOMV ®¢ Ttpo¢ akués H(G) Oa givar dévrpo.

EPQTHMA 21 EmPePorcdote Ot Xe k00e pun-kotevBuovopevo ypoepnua

Le pio TovAdytotov akun, 0o vTapyel (TOLAAYIGTOV) piot SIGVLVEKTIKT) CLVICTOGA
WG TPOC aKUES IOV Ba cuvdEeTaL e LOVO it AAAN O1CVVEKTIKT] GUVIGTAOG

WG TPOG OKUES.

EPQTHMA 22 To G sivou un-KatevBuvouevo ypaenua, 1 Kopoen X
glval 6TV SIGVVEKTIKY GLVIGTOOO OC TPOG akpuéC Hj , m xopven Yy sivan
oTNV SIGVVEKTIKY GLVICTMOON G TPog akpuég HK .

EmiPefordote 611, yia tuyoio Kopu@] M TNV SIGLVEKTIKY] GLVIGTOGCO

oG pog akueEg H : vmdpyel tyvog tov G pe akpa TIc X, y TOL TEPLEYEL TNV M,
av ka1 uoévo av  H Ppioketonr oto povadikd povordtt tov H(G) e dkpo
¢ Hj, Hk.



