I'paenpa d16vveKTIKO ®OC TPOG OKUES

‘Eva. un-xatevBovopevo ypdonuo G = (V, E) ovoupdleton
OLGVVEKTIKO MG TPOS UKNES UOVO OtV
Mo onoadnmote dropopetikd ctotyesia X, Y Tov V ! R.(X, y) = true .

‘Eva, un-xatevBovopevo ypdonua G = (V, E)
glval pm- OLGVVEKTIKO MG TPOS OKUES UOVO OTAV:.
Yndpyovv dvo dagopetikd otoryeio X, ¥ tov V, wote: R(X, y) = false .

EPQTHMA 1 EmiPefoardote O6t1: Eva ypdonua mov €xet
HOVO uio kopoen, lvol SIGLVEKTIKO G TPOC OKUES.

EPQTHMA 2 EmBeBorwvote 6t £va un-katevBovouevo ypdoenuo
OV €XEL YEPUPO. OEV UTOPEL VAL E1VAL SIGVVEKTIKO MG TPOG OKLLEC,

EPQTHMA 3  'Eotow G £éva pn-koteubuvopevo ypaenuo mov ivai
N évoon tov kokhov Cl...Cn, o6mov kabe kokhoc CK £yet

wio TovAdyloTov Kown kKopuen pe tov kokko C(k+1) .

EmBepordote 6ti: 10 G givon 0160veEKTIKO G TPOG OKULEG.

EPQTHMA 4 EmPePourdote 611 To Tapaxato ypaonuo G
etval SIGLVEKTIKO MC TPOC AKMEC.

EPQTHMA 5 EmpePoardote 611 610 Yphonuo G
dev VILAPYEL KAELGTO 1YvOC IOV VO, TEPLEYEL OAES TIG KOPVPEG.



ALGUVEKTIKT] 6UV/00 OG TPOS OKUES KOPVONG UN-KOTEVOVVOHEVOL YPAPT|HOTOS

‘Eoto G =(V, E) éva un-katevBovouevo ypaenua ko u pio kopven tov G .

Ovoudlovpe SIGVVEKTIKY GLVICTAOGO MG TPOS OKUES TNS KOPLENG U ,
10 emayouevo vo-ypaoenua H(U) tov G:

(1) pe xopveéc AX(u) ={ulu {x| ainBever 6T u R, X}, ko
(2) pe Oheg TG okpég Tov G OV GLVOEOLY KOPLPEG TOL AX(u) .

EPQTHMA 6 ["a k@Be KopvP1 TOL TOPAKATE YPOUPTLOTOC,
Bpeite TV O1GVVEKTIKT] CUVIGTOGH TNG OC TPOS OKUEGS.

AS(11) = AX(12) = AX(13) = AX(14)= AX(15) AZ(9) = {9}

AZ(1) = AX(2) = AX(3) = AZ(4) = AX(5) = AX(6) = AX(7)



EPQTHMA 7 EmiPeformdote 6ti: Av éva un-katevbovouevo ypapnuo G
glvar SIOVVEKTIKO MG TPOC akUES, Yo kKabe kopvery U OBa eivon G = H(u) .

EPQTHMA 8

‘Eoto G =(V, E) éva un-katevbovouevo ypaenua ko u, V kopueég tov G .
EmBePordote 6t: Av U € AX(V), Oa eivan AZ(U) = AZ(V) .

EPQTHMA 9 'Eotow G=(V, E) éva un-katevbuvouevo ypoonpo.
EmiPepourmdote Ot

1) Kd&Be ohvoro AX(U) eivar un-kevo.
2) Ta kdBe kopven V vadpyet kdmowo, U wote V € AX(U) .
3) Av AX(U) # AX(V) , ta oOvora AX(U) , AX(V) Oa givor Eva.

Av y € AZ(U) xou Y € AX(V), and to EPQTHMA 8
Ba eivar AX(Y) = AX(U) ka1 AX(Y) = AX(V), dpa AZ(U) = AZ(V) .

O1 010D VEKTIKES TOVIOTWTES WG TPOS OKUES EVOC UN-KATED D VOUEVOD YPOPTUATOS
Oo. elvar un-keva, Cévo, olauepiouara.

EPQTHMA 10

‘Eoto G éva un-katevBovopevo ypaenua,
H(V) 1 d16vveKTIKn GLVIGTOCO MG TPOG AKUES TNG KOPVENG V.
EmBePoudote 6t: TO ypdonua H(V) eivor d1o0vekTiko w¢ mpog akués.

Mo X, Yy omotadnmote 010popeTiKd ototyeia Tov V !
Ortav X,y sival oto 1010 dwouépioua, R(X, y) = true

EPQTHMA 11

EmiPepoardote 6t1: "Eva un-katevBovopevo ypdonuo G givar SicuveKTIKO
®C TPOC aKUESG av kot uovo av: G =H(U), ywa kdbe kopven U .



EPQTHMA 12
‘Eoto G = (V, E) éva un-katevbovouevo ypdonua,
H(V) n 016VveKTIK GLUVIGTMOGO G TPOG AKUES TNG KOPLONG V.
EmBePoidote 6t:  [1a kabe kopven Y tov AX(V)
av Yy R X, 5 kopvpp X Qo civor oto AX(V) .

[a X,y omotodnmote 010QopeTIKd oTotyEia Tov V !
Otav X, Yy Odev gival 010 1010 douépioua, R.(X, y) = false

And to. EPQTHMATA Y, 10, 12 :

O1 0100 VEKTIKES OV VIOTWOES (WS TPOS OKUES EVOS
Un-KoTe0 Qo Vouevov ypopnuorog givar o1ougpiouds yio. tmy R,




AWOPEPIGNOG GE HLGVVEKTIKES GUVIGTMGES MG TPOS UKUES

‘Eoto G =(V, E) éva un-xatevbovopevo ypaenua, H(ul) ... HUA), A >1
01 OLAQYOPETIKES OICVVEKTIKEG CLVICTMOES MG TPOC OKLES TOV KOPLPDV TOV.

A Toavmo-ypaeriuato H(ul) ... H(UX) eivon diovvertika we mpog axuéc,

Ko dapepilovv Tig KopveEC kat ta kielara iyvy tov G .

B  Tavmo-ypapruota H(ul) ... H{ULA) eival o povadixog drapepiopdg
TOV KOPLOOV Kol TV KAEloT@V 1yvay Tov G, Gg VTO-yYpoPNLaTO,
OV €lvVal 0100 VEKTIKG, (¢ TPOS OKUEGS.

EPQTHMA 13 'Eoto G=(V, E) évaypaonua, kau Gl... Gk, «=>2,
EVOG OLOUEPLIGUOC TV KOPLPOV Kol TV KAELTTWV vy Tov G

o€ Un-keva EEva dapepicuoro.

EmiPepourmdote 6t Kabe dopépiopa Ba eivar Evoon

OIGVVEKTIKMV GLVIGTOOMV MG TPOG aKuéC Tov G .

EPQTHMA 14 ’Eotow G=(V, E) évaypaonua, kou Gl.. Gk, «>2,
Evag OloUePIoUOC TV Kopupmv Tov G og un-keva Eéva dapepiopoto
OV €IVOL 010D VEKTIKG, (O TPOS OKUES.

EmiPepoarmwote 6t Kabe dropépiopa Ba eivar vro-ypdonuo
KATTOL0C OIGVVEKTIKNG GLUVIGTOGOC MC TPOC aKUEC Tov G .

EPQTHMA 15 'Eoto Gl =(Vl, El), G2=(V2, E2), ypapnuoto
OV €ival 1GVVEKTIKA G TPOG UKLLEG.

EmPeparmdote 6t Av 10 G1, G2 €yovv pia (TovAdyiotov) Ko Kopven,
10 ypaenua Gl U G2 Ba eivon 010VVEKTIKO MG TPOG AKUEG.

EPQTHMA 16 'Eoto I' éva ypdonua, G éva 0100VEKTIKO MG TPOG OKUES
vro-ypaenuo tov G, kon 8 éva khelotd iyvoc tov I' mov mepiéyet

uio (tovAdytotov) Kopven ov G .

EmiPepoarmote 6t TO ypdonua G U S Ba givar S10VVEKTIKO G TPOC AKUES.



Y7oAoyI60G TOV SLGVVEKTIKMDV GUVIGTMGOV (OC TPOS UKNES

‘Eoto G =(V, E) éva un-xatevbuvouevo ypaenua, kot el ...ek, k>0
o1 yépvpes tov G .

A Mio akun e ={u, v} tov G dev givor Yépupa, av kai uévo av
ot U,V &ivar oty 1810 SIGLVEKTIKN GLVIGTOGO MG TPOG oKES Tov G.

Avnoxun e ={u, v} dev eivan y€pupo o tepiEyeton oe KOKAO,
emouévog R(u, V) =true o Vv € AX(U).

Avnakun e ={u, v} eivor yépvpa, R,(u, V) = false
Ko V¢ AX(U) .

B 'Eotw H 7o ypdonua mov mpokvntel apopwvtog ond to G
TIC AKUEC TTOV €lvar YEPLPES: 01 GLVEKTIKES GLVIGTMOGEG ToL H
Oa eivar o1 SIGLVEKTIKEG GVVIGTMOES WG TPOG aKUEG Tov G .

Yto H dgv mpokdmtovv véeg YEpupeg mov ogv vanpyav 6to G :
dpa kaBe axun tov H Ba mepiéyetan oe KdxAo.

EPQTHMA 17 EmPeParvdote OtL: Av €va un-katevBouvouevo ypdoenuo
oev &yel yepupa, Ba elvarl SIGVVEKTIKO MG TPOG OKUEC.

EPQTHMA 18 'Eotw G=(V, E) éva un-katevbovouevo ypaenua,
Kot u pio kopver tov G . [leprypayte pio pEBodo yo vor vTOAOYIGTE
TO GUVOAO KOPLPDV AX(u) = {u} U { x| aknbeder 6Tt UR X} .



EPQTHMA 19 To ypdonua G eivar SIGLVEKTIKO OC TPOG OKUES, Kol X, m, Y

etvan drapopeTikeég kopvPég Tov G . Na kataokevaotel Eva tyvog tov G,
HE AKpa TIG X, Y, TOV VO TTEPLEYEL TNV M .

I éva KAe10T0 {yvog mov mepéyet 1ig m, y
11 £va povomatt omd v X otnv Y
W M @) KOPLET TOV R OV avnKeL kot 6to 1

{yvoc J: axolovbd to p amd MV X ®gTV W,
Kot ovveyilo péow tov I, mpog v M Ko pHETd ®G TV Y



ICpaonpo H(G) TV 6VVEKTIKOV 6UVIGTOCHOV OSTPOS OKUES Tov G

11 G

Kopveéc e H1: {11, 12, 13, 14, 15, 16} Kopveég e H2: {9}
Kopvoeéc e H3: {1, 2, 3, 6, 5} Kopveég e H5: {7}
Kopvoeéc e H4: {0, 4, 10, 8}

H(G)

H1 O 2

H5



EPQTHMA 20  EmPePadote 6t1: o k6Oe pn-katevbovvouevo ypaenua G,
TO YPAPNUO TOV OIGVVEKTIK®V GUVIGTOo®V ¢ Ttpog akpués H(G) Oa givon dévtpo.

EPQTHMA 21  EmPePoarcddote 011 e ke pun-koatevBuvopevo ypdonua

ue pa tovAdyiotov axpr], 0o vedpyetl (TOLAGYIOTOV) [io SIGVVEKTIKT] GLVIGTMOGCO
®G TPOG aKUES TOL Oa GuvoEETOL e LOVO piot GAAT OIGLVEKTIKY] GLVIGTAOGO

®G TPOG OKUEG.

EPQTHMA 22 To G eivar un-katevbovouevo ypdonua, 1 Kopuen X
glval 6TV SIGVVEKTIKT CUVIGTOGA MG TTPog akuéc Hj, n kopven y eivar
oTNV SIGVVEKTIKN GLUVIGTOGCO OG TPOg akpuég HK .

EmiPefoarmdote 611, yio Tuyaio Kopu@r] M oV OIGLVEKTIKT CUVIGTOGO,

oG wpog akueg H : vmdpyet iyvog tov G pe dkpa Tic X, Y TOL TEPLEXEL TV M,
av ka1 uovo av M H Pploketar 6to povadikd povoratt tov H(G) pe dxpa

mg Hj, Hk .



