TMHMA MHXANIKOQN H/'Y & IAHPO®OPIKHX
EEETAYH XTO MAOHMA « AIAKPITA MA®OHMATIKA» - 28/02/2025
Awdpxero EEEtaonc 2 dpeg ko 40 Aemtd — Oudda A
2TIC TOPOKAT® OOKNOELS, OEV YPELALETAL VO. DVTTOLOYILETE TIC OKPIPEIS OPLOUNTIKES TIUES EKTOG KOL OV 0OG
{nreitou pnta. Xe k6Be mepimTON, OTOYOPEVETAL 1] ¥PHOY] OTOLATONTOTE DTOLOYITTIKNC U OVHCG.

Ovopaten®vopo:

Ap. Mntpoov:

"Etog:

Ofpota Mikprig Avekoriag (6 povadeg)t
1. (1) 'Eoto 1 oxéon R = {(x,y): 0 x kGBetat otnv (Sta ypapun pe tov y péoa ato aupliéatpo} nvo 61o
cVuvoro @ TV eoltNT®V oL gival péca oto apedéatpo. Amodeite av avty N oxéon elvar 1| dev givan oyéon
ooduvapiag. Av givatl oxéon 1oodvvapiog, Toteg eivat ot kKAGoELS toduvapiog (GuVOTTIKY TEPLYPAPT));
Andgvinon:

1 0 BaBuog Suckoliag mpodavwg elval eV LEPEL UTTOKELEVIKOG Kat e§apTdtal £V TOAAOIG aro To Babud katavonong tng avtiotolyng
UANG artod tov dpoutnth.



2. (1,5) 'Eoto 611 yayvete 10 KIvnTod 60¢ Kol KAVETE Tovg eENG GLALOYIGUOVG:
1. «Av 10 Kvn1o givor oto tpameldrt Tov GaAOVIOD, TOTE TO YPNCILOTOINGE KOTA T JEPKELD TNG TOVIOG.»
2. «Av dev éBlena Tavio 6TO VIVOSWUATIO, TOTE Bl EPAETO TOVID GTO GAAOVLY
3. «Av éBAena tavia 610 VIVOS®UATIO, TOTE TO KvNnTtd €ivat 610 KOpodivo.»
4. «Agev ypnoomoinca To Kvnto Katd T dldpKewd TG TOVING.»

5. «Av éPAemo tavia 6T0 GaAGVL, TOTE TO KIvNTO LoV gival 6To TPAmeldKL TOV GOUAOVIOD.»

6. «To kwnto pmopei vo fpickeTon g £var LEPOG LOVO.»

i) (0,7) Xpnoonotdvtag Tig akOAoVOES TPOTAGIOKES HETAPANTES HE TV TOPOKAT® EPUNVEIN VO LETOTPEYETE
TOVG TOPATAVE® GLALOYIGUOVS TNG PUGIKNG YAMGGAG GE AOYIKES TPOTACELS.

P: To kivnt6 eivan oto tpameldKt Tov caAoviov.

Q: Xpnowonoinoa to Kivntd Kotd t SipKeLn TG Taviag.

R:’EPAena taivia 610 vIvodmpdrio.

S:"EPAema tovio 6T0 GaAGVL.

T: To kN1 givor 6To KOopodivo.

i) (0,8) Zntape va Bpeite ) 0éon Tov Kvntod. Adote Tomikn anddelén yio v opHOTNTA TOV EXYEPHUATOC
G0G YPNOLOTOIDVTOG KOvOVeG eEay®mYNG OLUTEPAGUATOS. Yodeiln: Tnyv mpotaon 6 umopeite va ) Oewprocte
oedouévn ywpic vo, ™ Aafete vmoyn oty amodell oog.

Anavinon:




3. (0,8) No amoderydei 611 av 0 N°+3 eivar dptiog, TOtE 0 N givon meprTdc, dmov o N eivan oxéparog. Ymoderln:
Xpnoiomonote 1o yeyovog 0Tl TO YPIVOUEVO 000 oplOUmY EIVOL GPTIOS OV KOL LLOVO OV TOVAGYLOTOV EVAS G0 TOVS
000 €ival apTiog Kal 0Tl T0 AOPOIGUA DO OKEPALV EIVOL TEPITTO OV KOL UOVO GV EVAS AKPIBOS amo TOvS 00O
EIVOL TEPITTOG.

Anavinon:

4. (1,5) Ot mopaxdto epmToels TOAOTANG emAoyng divovv +0,3 otav N arndvinon eivar cwot) kot —0,2
otav givor AdBog. Av dev amavtioeTe 6€ £va EpOTNUA, OgV Aapfdvetal voyn ot PaduoAidynon.

@empovpe 10 cOVOLO TV 24 ypapupdtov tov eMnvikod adedafntov I' = {a, 8,7, ..., w}. Na avaeépete moieg
glvatl 01 6mOTEC amaVTNGELS YWPIc alToAdyNon (KUKADGTE TV amdvinot 6og).

1. Tléca un keva vrocvvora £xel 10 I' GUVOAKGE;

o) 24! — 1 B((H -1 ) 224 -1 8) 24% — 1

2. ll6oec eivar ot drapopeticég cupPorocelpég 12 ypappdtov ympic vo eravalapiPavovpe KAmToto ypao;
24!

o) 12! B (2 ) 2412 Ok

3. Tlooeg givar ot d10popeTIKEG GLUPBOAOGELPEC 6 YPOUUATMV OTOV EXITPETOVTAL ETAVUANYELS YPUUUATOV;
24!

®) 6! B (%) y) 24° 8) %

4. Tlooeg eivar ot dropopeTikég cupuPorooelpés ufkovg 48 6mov kabe ypaupe tov I' eupaviletor akpipmg dVo
POPES;

48! 48 24+48-1

o) 2448 B) oz ) (4 8) (*"

5. Tloca eivar To StopopeTikd cuvola (dev LG EVOLOQEPEL 1] GEPA) 5 1 6 YPAUUATOV OTOV ETITPETOVTOL OL
EMOVOANYELS;
24 24 24+5-1 24+6-1 24\ (24 2445-1Y  (24+6-1

o) (5)+ (%) B )+CT) n(E) -G DN G K G



5. (1,2) a) (0,7) To dumhavd ypaenuo ovamaptotd To TpofAnua
tov yepupov tov Konigsherg, 6mov ot apBuoi eivor etikéreg
TOV OKIOV KoL TO YPAUUOTO ETIKETEG TOV KOPLOADV. ATOVINGTE
to €€ng: 1) Tati 10 cvykekpipévo yphonua dev Exel KOKA®UOL
Euler; i) TTog 8o aAralate o ypaonua pe to gldytoto TANnBog
npocBapaipicemv axudv Oote va £xel kKoklopo Euler;

B) (0.5) No omodeitete av vmdpyer amhd pn-Kotevbvvopevo
yphonua pe 6 Kopueég Kot 16 akpéc.

Andavinon:




Oépata Meoaiag Avekolriag (4,5 povadeg)

6. (1,5) Eoto éva dueléc watnydpnuo P(x,y) = "ot kopvpés x katy ovvdéovtar pe pla akpnq” mov
epappoletor Tave og amhd un-katevbovopeva ypaenpoto G = (V,E) — V givar To 6OVOL0 TV KOPLOOV Kot
E 10 6hvoAo TOV aKU®V — KOl O TOPENS avapopds TV PeTaPANT®OV glval o1 KOPLEEG TOL. APOV TO YPAPT L
giva amho, yio k@b kopven x Oa 1oydel 0tL P(x, x) givon ywevdéc.
o) No ypAyeTe TPOTACELS TNG KUTNYOPTMATIKNG AOYIKNG TOV Vo ek@palovv OTL:

1. To ypaonpa mepiéyel TovAdylotov pio pepovapévn kopven (kopven pe Baduo 0)

2. Kdabe xopvon €xet Pabuod tovddyictov 1

3. To ypaonua givor TANpeg (mepEyovTal OAES 01 SLVOTEG AKUEG)
B) d1iaETe Eva ypaemuo pe 5 KOPLEOES TOV VOL KOVOTOLEL TNV TOPAKAT® AOYIKT TpdTAGH:

IVy((x #y) = (P(x,y) AVzZ((z # x) = =P(2,Y))))
‘Emetta, pridéte éva axopa ypaenua Le 5 KopueEg oL VO, UNV IKOVOTOLEL TNV TopaTdved AOYIKT TPOTACT ALY
VO IKOVOTIOLEL TNV TOPOKAT®:
vavy((x #y) = (P(x,y) V3z(P(x,2) AP(2,¥))))

Anavinon:



7. (1,5) 'Eoto n avadpoukn oyéon p(n) =p (g) +n pe apyik ovvOnkn p(1l) =1, mov mepryphoet
TPOCEYYIGTIKG, TO avaUEVOUEVO TANB0G TV cuyKpioemv Tov adyopiBuov €bpeong tov pecsaiov otolyeiov og
évav mivaxa pe n ototyeia. Yrobéote 0T T0 N givon duvapn tov 2.

a) No ekppdoete 10 p(n) oe oyéon pe éva, ABpotoua, ypNoLLOTOLdVTAG T UEB0SO TG EMAVAANYIC.

B) Bpeite tov Kk e1oTo TOTO Y100 TO AOpoIGpa. Y7oderln.: o kleloTog TOIOS 0TOV 0T0I0 TPETEL VO KatoAnCete elval
op(n) = n(Z — 2_“’9”)

v) Anodeilte pe emoymyn 0Tl TPAypoTt 0 KAEWTOC oag TONOg amotelel Avon g avadpouknc oyéong p(n)
€161 MGTE Vo amokAgloeTe TV TePInTOo™ Kamolov cedApatog. IlpoteiveTal va kdvete enaymyn otn petafinm
k, 6mov n = 2, apob 1o n sivor SHvapun Tov 2 GHUEMVA LE TNV EKPOYNOT.

Andavinon:



8. (1,5) 2tuc¢ amavtijoeic oag, dev ypeidletar va dwoete opibunuixy ). O tomoc pali ue uio odvioun
aITI0A0YNON LIAS YPOUUNG EIVOL OPKETOG.
a) (0,6) Eva oyoleio éxer 100 (drapopetikong) pnobntég, kot dwabéter 8 dapopetikods tithovg Pipriov, ot
omEPLOPLOTO 0PLOUO avTypae®v Tov KaBéva. No vToAoylioTouV:
1.01 tpémOoL pe ToVg 0Toiovg pumopovpe vo dmcovpe 1 BiPAio o kabe padn.
ii.01 TpdmOo1 pe ToVg 0moiovg propovv va. dtoveunBovy 10 Bifiio (oxt kat’ avéykn dtapopetikd petaé&d Tovg)
o€ kaBe pobnt, av dev mailel poro 1 oepd pe TNV onoia davépovtol ta PifAia o kb poabnen.
B) (0.9) Mo mroapio TpocEEPEL Yo TIG TiToeg TG duvatdtnta emhoyng omd 10 dtapopetikd VAIKE Tov
umopovv vo tpoctefodv endve oty o g LOUNg xopig vo Toug EVOLOQEPEL 1 6E1Pd. No VTOAOYIGTOVV:
i. Ot dpopetikég mitoeg pe akpiPdg 3 SaPopetikd VAIKA (dnAadn, dev emtpémetal 1 EXAOYT TOV 1610V
VAKOD Ve amd pio @opd otV 1010 TTo M) TOL PTOPOLV VA avaPepBOVY GTO LEVOD TG TITGAPIOG.
ii. Ot dropopeTiKég mitoeg mOvV PropoHY va. avoaeepHodv 6To HeEVOD NG TToapiog, He TOLAGylotov 1 Kkat To
oA 10 vAKa.
ii. Ot dropopetikég Titoeg pe axppdc 3 Sapopeticd VAIKA 1 5 510(popeTikd VAKA (1oybouvv 1o, 610 OTmg 6TO
epAOTNUA i) TOL UTOPOVY VO avapEPHOVY GTO PEVOD TNG TITCAPIOG.
Andvinon:



Oépo Avénuévng Avokolriag (3 povadec)
9. (1) Na amodei&ete cuvovaoTikd (Kot oyl odyefpikd) tnv oo

n! B (n) (n—r1> (n—r1 —rz) n—-yl_.n (rk>
!yl n Ty T3 Tit1 Ty

OOV WOoYVELOTL Ty + T + -+ T3, = n.
Andavinon:




10. (2) 'Evag tpehd¢ EMGTAUOVOG GTOV TAAVITN TOV ACYKAPVT KATACKEDOOE EVOV avTIypapéa, T0 0noio gival
£va VOT|LOV TeXVNTO €100 TOL £)EL TNV 1010TNTA VO AVTIYPAPETOL KOTOAVOAMDVOVTOS OTIONTOTE. LUYKEKPIUEVA,
TOPOVGIO, TPAOTOV VAMV Agltovpyel ¢ €ENG: TV EMOUEVN UEPO. TNG KOTOOKELNC TOV TOPAYEL TPio VEW
avTiypopa ToL €0VTOD TOL KOl TIG VIOAOIMEG HEPES OMAG TPooTATEDEL AVTA OV avitypdpoviat. Ta e&ng
ouppaivouv Tig TpATES PEPEG:

Mépa. 0: O emotipovag eTidyvel Tov avTypoeéa Pi.

Mépa 1: To P1 xotaokevalet ta P2, Ps Kot Pa.

Mépa 2: To P> katackevdletl ta Ps, Ps kou P7, t0 P3 kataokevdlel ta Pg, Py kot Pio evd 10 Ps Katackevdlet
ta P11, P12 Ko P13 v@d 10 P1 ammAd TPOGTATEVEL TOL VTOAOUTA.

Ot Aoyxapvt €govv 0 o0 Yo €vo VEO OTAO UE GTOYO VO KOTAGTPEYOLV TOVG OVILYPOQEIS v oTOV
TAOVITI TOVG MOTE VO ATOTPEYOLV TOV APAVIGUO Tovs. To mpdfAnua eivar 0Tt avtd 10 OTAO YpnoiponolEital
pio popd Kat EmerTo. oy pNGTEVETAL 0POD OUMG TPMTA KoTacTPEYEL 320 ovTrypaeic oTov TAaviT.

o) A®GTE TNV OVASPOUIKT OXECT TTOL TEPTYPAPEL TO TANDOG TOV OVTIIYPAPEDY GTOV TANVITN TNV NUEPA N.

B) Iooeg pépeg €xovv ot ddBeot] TOLG Ol AGYKOPVT Yo VO KATAGKEVAGOUV TO vEO OTAO (Umopodv va
KATOOKELAGOLY HOvo éva) av BElovv va Tovg KoTaoTpéyouv eviehdg; (Oev ypetdleton vo Ppeite axpiPég
apOUNTIKO OTOTEAEG O, — OTTAG TOV KAEIGTO TOTO TNG OVaSPOUNG KAl TNV avicmomn mov Tpémet va, Abei)

Anévrnon:
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ENAEIKTIKEX AYXZEIX (A)

1.

H R &ivon avaxiaotikn. [pdypartt, yio kabe gortnt w € @ péca 6to apedéatpo, 1oyvet 0tt (W, w) € R apod
0 POLTNTNG KAOETOL GTNV 1010 YPAUUT LLE TOV E0VTO TOV.

H R givor ovppetpikny agov av (Wy,wy) € R, 1616 0 w; kdBeton otny idia 6epd pe Tov Wy Kot Gpo. Kot
avtioTpoea 0 W, Kabetat otny id10 oe1pd pe Tov wy. Emopévac, (W, wy) € R, kat pa givol GUUUETPIKY.

H R &ivon petafatikn apod av (wy, w,) € R kot (W,, W) € R, 1018 0 Wy €ival 6TV id10 GEIPA LE TOV Wy KOl O
w, givor oty id1a og1pd pe Tov wi. Apa, Kot o wy givar otny idwa ogipd pe tov wy. Enopévag, (wy,ws) € R,
Ko dpa etval petafotikn.

Ot KAdoelg 1odvvapiog ival T LTOGLVOLN POLTNTOV TOL KdBovTan 6TLG 101 YPAUES TOV apEOEdTPOL.

2.
i) O1 Tpotdoelg oV avTIGTOLOUV 68 KaBE GLALOYICUO-ONAMON UE TNV 1610 GEWPA givar:
1. P-Q
2. AR>S
3. R->T
4. =Q
5. §S->P
6. Ed® Ba mpémel va exppdoovpe 6TL To KvnTd pmopei va givarl poévo oe pio Béon. Andadn, va glvar 6to
Kopodivo 1 610 TpamelaKt aALd va unv umopei va givol og 600 1 o€ Kapio, amd avtég Tig Bécelg. Avto
T0 eKppalovpe og eENg:
(PA-T)V(=PAT)
i)
7. =P (MT:4,1)
8. =S (MT:7,5)
9. ==R (MT8,2)
10. R (01TAn dpvnon 610 9)
11. T (MP:10,3)

Apa, amodeiytnke 6TL TO KIvNTO €ival 61O KOpodivo dedopévng Kot g tpdtacns 6 mov anokieiet vo PpiokeTon
TAVTOYPOVA Kol 6€ GAAN BEom.

3.

Me anayoyn e dromo. Eotm 611 n®+3 eivar dptiog kot N dptioc. Tote ko to N° Oa eivan ptiog aptOudg apov
TO YIVOUEVO ApTIOV aplBudv divel aptio apldud. Oumg to afpoispo aptiov kot teptttod (to 3) givar mepLTTog
apOuodg. Apa o N*+3 givar mepittdg TOL £ivar GTomo.

4.

1 vy
2. &
3. v
4. B
5 B
5.

a) i. I'vopiCovue 611 og KGOe ypaonua, ov o Babudc evoc kOuPov sivar mepitrog apBudc tote 0 KOpPog avtdg
dev umopet va givor ecmtepikds kKOUPog Tov cuykekpiuévov povoratiod Euler. Ouwmg og éva kbdxho Euler 6ot
ot kopPot givan ecwtepikol kot dpa OAol TpEmeL va £xovv aptio Babud. Apov to ypdonua £xet 4 KOUPovg pe
nep1tTo Pabud dev vrapyel koxkiog Euler.

ii. TIpocBétovpe 00 axpéc petal&d Tov a kou b kot peta&d v ¢ ko d, Tig onoieg T ovoudlovue 8 kot 9
avtiotolya.

B) Oy dev vmdpyel. Ze éva amdd un-katevbuvopevo ypdonua pe 6 Kopueég 10 PEY1oTo TANB0G aKU®OY Tov
UTOPOVLE VO £(OVLE Efvan (g) = 15. Enopévag dev pmopel va vrdpyel tétoto ypaonuo pe 16 axuéc.
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6.

a)

1. 3IxVy—-P(x,y)

2. Vx3yP(x,y) (mpoxertar yio v apvnon g npoétacng 1).

3.VxVy(x =y = P(x,y))

p)

H npdtn mpdtaon exeppdletl 1o e€ng: “Ymapyel kdmolo Kopuen X té€tola dote Kabe
GAAn Kopuen Y cvvdéetal pe TNV X Kot 0 cuvdéetan pe Kapio GAAN Kopuoen.”
[Ipokertar onAadn yio ypdonuo “actépt”’. Apa €va TET010 YPAPNUO UE 5 KOPLQES
Qaiveral dimia.

H debdtepn mpdtaon exeppdletl to e€ng: «Kdabe (evydpt dtapopeTikdv Kopupdv gite
cuvdéeTan e axpn (sivar yertovikég) N €xovv Koo yeitova.” Ipdkettar SnAacon yio
YPAoONUe 6T0 0moio M amdeTacT] LETAED SO OTOIOVONTOTE KOPLPAV EIVOL TO TOAD
2. To m\peg ypaonua 5 kopuedv eivon pio tétoln mepintmon yio 10 omoio Ogv
1GYVEL 1] TPMTN TPOTAUGT).

7.

o) ZETUALYOVUE TNV OVAOPOUT| KOl EYOVUE:

P(n):l’(g)+n=(p(%)+g)+n=(p(%)+%)+g+n:

logn-2 logn-1 logn-1

. n n n _ n . n _
"= (p(zlog")+21°gn—1)+ Z =P+ Z Lt Z 20
i=0 i=0 i=0

logn

n
R
i=0

B) ‘Exovpe:
logn n logn . 1— 2—logn—1
p(n) = ZiznZ 2_‘=n—1 =n(2 —27108n)
i=0 i=0 -5

) Ed6 Ba exppaoovpe 1o n wg 2F yia va kévovpe emoyomyy 610 k cOppova pe Ty eK@hdvnon).
Bdon: yio k = 0, 1oydet agov p(2°) = p(1) = 1 kau 20(2 — 2'1°g20) =12-1)=1.
Enayoywn vtofeon: ‘Ecteo ot ioyvet yia k. Anhadn woydetl otL: p(Zk) =2k (2 - 2‘1°g2k) = 2"(2 - 2"‘)
®a, deiovpe 0tL oYV Yo k + 1. Eyovpe:
p(2k+1) — p(zk) + pk+1

Ao TV emoy@ytkn vwodOeon EYOLE:

p(2k+1) — zk(z _ 2—k) 4+ 2k+1 — 2k+1(1 _ 2—k—1) 4+ 2k+1 — 2k+1(2 _ 2—(k+1))
oV TPAYHOTL Elval 0 KAEIGTOG TUTOG Yia To dfpotopa Tov BEAovpe va amodei&ovpe.

8.

a) i. Exovpe mpdpinuo dotaéewmv 100 avtikeévov amd 8 SlopopeTikd avTIKEILeVo pe exavainym. Apo
gyovpe 8190 tpomovg.

ii. T ka0 cvykekpuévo pabnty, n davour] 10 Pifriov and tovg 8 dabécipuovg TitAovg avticTolyel og éva
TpoPANpa cuvdvacudv 10 avtikeipévov and 8 dupopetikd aviikeipeva pe emavainym. Apa éxovpe C(8 +
10 — 1,10) = €(17,10) tpoémovg va ddcovpe 10 Pifrio oe kabe pabnt. Aeod éxovue ameptopioto apBud
aviypdoov amd kdbe Pipiio, n Savoun oe kdbe pabnti eivor aveEaptnm, omdte £(OVPE GLVOMKA
€(17,10)190 tpomonc.

B) i. Exovue emhoyn 3 avikeévov and 10 S1apopetikd aviikeipeva, yopic emavainym, oniadn €(10,3) =
120 tpémovG.

ii. Eivat ico pe 1o mAn00¢ Tov pn kevdv vocuvorey v 10 vikdv, Snhadh 210-1 = 1023.

iii. T v emhoyn 3 VAK®V 1 advTnen Tpoékuye oo T0 epOTNUA i. Me Tov 110 TpOTo Y10 5 VAIKE £)ovpe
€(10,5) tpomovg. Apa, amd v apyn Tov abpoicpotog, Tpokvmrel 0Tt n Avon givar € (10,3) + €(10,5).
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9.

To apiotepd péAOG glvar €va TOAD®VOHIKOG GUVIEAEGTNG Kol eKQPAlel Tovg Tpdémovg va tomobetoovpe k
SLPOPETIKOVS TUTOVS AVTIKEWEVOV GE Gepa Omov kdbe avtikeipevo i €yel moAhamAdtnta 1;. To 8810 péhog
Abvel 10 1010 mPOPANUa pétpnong g €&ng: Amd T n dapopetikésg dabéoueg Bécelg emAéyovpe va
TOMo0ETAGOLVE TPMTO T 77 AVTIKEILEVA TOTTOL 1 Ypig va pag evolapépel  oelpd (apov ola gival id1a) Kot
yopic emavatomofétnon (apov kabe BEom maipvel Eva avtikeipevo). ATd Tic evanopgivaceg n — ry 0éoeig Ha
emiéEovpe pe to B0 Tpdmo 1y, Béoelg ko Ba cuveyioovpe pEXPL VO TAGOLUE KOU GTO TEAELTOIO. T%
OVTIKEILEVA Y10l TOL OTTOT0L EYOVUE HOVO Ty BEGELG. ATO TNV pyN] TOL YIVOUEVOL TPOKVTTEL 1] 1IGOTNTAL.

10.
o) Eoto T(n) to mn0og tov avtrypapimv tnv nuépa N. To TAn00g Tav aviypagémv ™ pépa N givor i6o pe
0 mANBoc TtV aviypagéov v muépo N-1, cuv TO TPUWTAGGIO TOL TANOOLE TOV AVTIYPUPE®DY TOV
Kataokevacnkav v nuépa N-1.To TAn00¢ TV avilypa@émv mov Katackevdodnikay v nuépa N-1 givat ico
pe 1o TAN0og TV avtypaeiwv v nuépa N-1 peiov to TAnbog tev avtiypapémv v nuépa N-2. Apa:

T0)=1

T(1) =4

Tn)=4Tn—1)-3T(n—2),n=>2

P)
H yopoxtnpiotiky e&icoon eivor X2-4x+3=0, mov diver Moeig X=3 kar X=1. Enopévmg n Mon Oa eivon g
poperic T(n) = a3™ + b. Avtikabiotdvtag oty ovadpopn Kot pe Baon Tig apyikés cuVOnKeg Exovpe 0Tl a@ =
%K(ll b=-— % Apa 1 Aon TG ovVadPOULIKIG glvat:
1

1
T — _2n+l _
() =53 3

Mo vo KaTacTpaeovy ot avIypageig amd o 6mho o TPEMEL 0 GLVOAIKOG 0plOUOC TOVS GTOV TAAVATN Vo Eivat
HkpoTepoc amd 3%, Apa Béhovpe vo Bpodpe o péytoto N £t dote T(n) < 320:

1 1
—3”+1—ES320:>3”+1—1S2-32°=>n+1Sl0g3(2-320+1)

2
>n<log;(2:32°+1) -1
Amd 6mov mpoxvmTel 6TL 01 AGyKapvt £xovv To ToAD 19 nuépeg.
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